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BROJ 4/VA/VII-1

VALJEVO, 26.11.2013. 

 
2.  коntrolna vežba IZ  ALGEBRe
1.  zadatak – izračunavanje stepena
	L
	Zapiši u obliku stepena čija je osnova  2  izraz   A = 6 ( 211  +  5 ( 46 .
	(12)

	
	

	S
	Zapiši u obliku stepena čija je osnova  2  izraz   B =  2 ( 163 –  3 ( 46  +  5 ( 84 .
	(16)

	
	
	

	T
	Zapiši u obliku stepena čija je osnova  3  izraz   C =  2 ( 96 –  15 ( 311  +  2 ( 274 .
	(20)


2.  zadatak – množenje i deljenje stepena jednakih osnova
	L
	Izračunaj  vrednost izraza   
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	(12)

	
	

	S
	Izračunaj vrednost izraza   
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	(16)

	
	
	

	T
	Izračunaj vrednost izraza   
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n

n

n

n

n

n

n

a

a

a

a

a

a

a

a

4

3

2

11

4

7

2

5

3

3

4

:

:

:

×

×

-

+

-

+


	(20)

	
	
	


3.  zadatak  –  množenje i deljenje stepena jednakih izložilaca
	L
	Uprostiti izraz   
[image: image5.wmf](
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	S
	Uprostiti izraz   
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	T
	Uprostiti izraz 
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4.  zadatak – stepenovanje  stepena
	L
	Šta je veće:   52222    ili   33333
	(12)

	
	

	S
	Šta je veće:   
[image: image8.wmf](
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	(16)

	
	
	

	T
	Šta je veće:   (– 2)2012    ili   (– 5)862
	(20)


5.  zadatak
	L
	Koliko cifara ima broj  223 (  59 ?
	(12)

	
	

	S
	Odrediti  a  i  b  ako je  ab2  = 5   i   a2 b5  = 15.
	(16)

	
	
	

	T
	Odrediti  x  i  y  ako je  x2 y3  = 80  i   x3 y4  = 50.  Izračunati  x y2 .
	(20)


	
	   NAPOMENA: 
	

	

	· 
	Izrada zadataka traje 60 minuta.
	

	· 
	Rešenje svakog zadatka, kao i važne korake, treba kratko i jasno obrazložiti. 

	· 
	Broj poena za svaki zadatak se nalazi u zagradi pored zadatka

	· 
	Skala za ocenjivanje je: 0-29 (1) ; 30-49 (2) ; 50-69 (3) ; 70-85 (4) ; 86-100 (5)
	


REŠENJA
	L
	Navesti primer situacije kada su  x  i  y  racionalni brojevi i  x2 + y2  >  3(x +  y)2.

R:  Ako je  x = 5,  y = – 5, onda je  x2 + y2  = 25 + 25 = 50 >  3(5 – 5) = 0.
	(7)

	
	

	S
	Da li postoji ceo broj n,  takav da je n2 = 2013 ?  

R:  Ne postoji, jer se kvadrati prirodnih brojeva završavaju ciframa 0, 1, 4, 5, 6 i 9 i nikada ne završavaju ciframa 2, 3, 7 i 8. Kako se 2013 završava cifrom 3 to 2013 ne može biti kvadrat nekog prirodnog broja.
	(10)

	
	
	

	T
	Odrediti sve cele brojeve  x  i  y  takve da je 11x2 + 5y = 2013. 
R:  Kvadrati prirodnih brojeva se završavaju ciframa 0, 1, 4, 5, 6 i 9, pa se i 11x2 završava ciframa 0, 1, 4, 5, 6 i 9. Kako se broj 5y uvek završava ciframa 0 ili 5, to se 11x2 + 5y završava ciframa 0, 1, 4, 5 i 6 i nikada ne završava ciframa 2, 3, 7 i 8. Zbog toga jednačina 11x2 + 5y = 2013 nema rešenja u skupu celih brojeva.
	(13)


2.  zadatak – rešavanje jednačine  x2 = a
	L
	Odrediti sve cele brojeve  x  takve da je  x2 ≤ 9.

R:  Ako je x ceo broj i x2 ≤ 9, onda je x rešenje jednačina x2 = 0,  x2 = 1,  x2 ≤ 4  i x2 = 9, pa je  
x ( ( 0, 1, - 1, 2, -2, 3, - 3 ( (7 rešenja).
	(7)

	
	

	S
	Odrediti sve cele brojeve  x  i  y   takve da je  x2 ( y = 100.

R:  Kako je x2 ( 0, to je  y > 0.  Iz x2 ( y = 100 sledi da je  x2 ( ( 1, 4, 25, 100 ( i  y ( ( 100, 25, 4, 1(. Dakle sva rešenja date jednačine su;  (1, 100), (-1, 100), (2, 25), (-2, 25), (5, 4), (-5, 4), (10, 1) i 
(-10, 1) (8 rešenja).
	(10)

	
	
	

	T
	Odrediti sve cele brojeve  x  i  y   takve da je  x2 ( y2 = 100.

R:  Iz  x2 ( y2 = 100, sledi da je  x2 ( ( 1, 4, 25, 100 ( i  y2 ( ( 100, 25, 4, 1(. Dakle sva rešenja date jednačine su;  (1, 10), (-1, 10), (1, -10), (-1, - 10), (2, 5), (-2, 5), (2, -5), (-2, -5 ), (5, 2), (-5, 2),
 (-5, 2), (-5, -2), (10, 1), (-10, 1), (10, -1) i (-10, -1) (16 rešenja).
	(13)

	
	
	


3.  zadatak  –  KvadratNI  KOREN

	L
	Rešiti jednačinu:  
[image: image10.wmf]3
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R:  Ako je 
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, onda je  x2 + 7 =  9, pa je x2 = 2. Rešenja dobijene jednačine su 
x1 = 
[image: image12.wmf]2

  i  x2 = -
[image: image13.wmf]2

 . 
	(7)

	
	

	S
	Odrediti sve cele brojeve takve da je  
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R:  Kako je 
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	T
	Izračunati vrednost izraza  
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R:  Kako je  
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4.  zadatak – iracionalni brojevi

	L
	Navesti primer situacije kada su  x  i  y  realni brojevi,  
[image: image24.wmf]x

 i  
[image: image25.wmf]y

 racionalni brojevi, a 
[image: image26.wmf]y

x

+

 iracionalan broj.

R:  Jedan od mogućih primera je  x  = 4  i  y = 9.  Tada su bojevi  
[image: image27.wmf]x

 = 2  i  
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 = 3 racionalni  i broj  
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	S
	Navesti primer situacije kada su  x  i  y  realni brojevi,  
[image: image31.wmf]x

 i  
[image: image32.wmf]y

 iracionalni brojevi, a 
[image: image33.wmf]y

x

+

 racionalan broj.
[image: image34.wmf]
R:  Jedan od mogućih primera je  x  = 2  i  y = 7.  Tada su bojevi  
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	T
	Ako je  
[image: image39.wmf]5

iracionalan broj, a r realan broj, kakvi su brojevi:  a)  r +
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;  b)  r - 
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;
c) 
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- r ;  d)  r ( 
[image: image43.wmf]5

;  e)  r  : 
[image: image44.wmf]5

;  f)  
[image: image45.wmf]5

:  r . Za svaku situaciju navesti primer koji dokazuje iskazano tvrdjenje.

R:  a)  r +
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može biti i racionalan i iracionalan. Na primer  - 
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+ 
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 = 0 je racionalan, a  1 +
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 je iracionalan broj.

b)  r - 
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 može biti i racionalan i iracionalan. Na primer 
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 - 
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 = 0 je racionalan,        a  1  -  
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 je iracionalan broj.

c) 
[image: image54.wmf]5

- r  može biti i racionalan i iracionalan. Na primer 
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 - 
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 = 0 je racionalan,        a  
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- 1  je iracionalan broj.

d)  r ( 
[image: image58.wmf]5

 može biti i racionalan i iracionalan. Na primer 
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(
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 = 5 je racionalan, 
a  
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( 2  je iracionalan broj.

e)  r  : 
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 može biti i racionalan i iracionalan. Na primer 
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 : 
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 = 1 je racionalan,        a  2  : 
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 je iracionalan broj.

f)  
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:  r  može biti i racionalan i iracionalan. Na primer 
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 : 
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 = 1 je racionalan,        a  
[image: image69.wmf]5

:  1 je iracionalan broj.
	(13)


5.  zadatak –  REALNI BROJEVI I BROJEVNA PRAVA

	L
	Koristeći šestar i lenjir na brojevnoj pravoj konstruiši tačku M koja odgovara realnom broju 
[image: image70.wmf]13

. Obrazloži izvedenu konstrukciju.

R:  
[image: image71.wmf]13

 je hipotenuza pravouglog trougla čije su katete  a = 2  i  b = 3, jer je 22 + 32 = 13
	(7)

	
	

	S
	Koristeći šestar i lenjir na brojevnoj pravoj konstruiši tačku M koja odgovara realnom broju 
[image: image72.wmf]15

. Obrazloži izvedenu konstrukciju.

R:  
[image: image73.wmf]15

 je kateta pravouglog trougla čija je hipotenuza c = 4  i  kateta b = 3, 
jer je 42 - 12 = 15
	(10)

	
	
	

	T
	Koristeći šestar i lenjir na brojevnoj pravoj konstruiši tačku M koja odgovara realnom broju 
[image: image74.wmf]14

. Obrazloži izvedenu konstrukciju.

R:  

R:  
[image: image75.wmf]14

 je kateta pravouglog trougla čija je hipotenuza c = 4  i  kateta b = 
[image: image76.wmf]2

, 
jer je 42 - 
[image: image77.wmf]2

2 = 16 – 2 = 14.
	(13)


6.   OSNOVNA SVOJSTVA REALNIH BROJEVA

	L
	Šta je veće:  
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3

 ili   
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	S
	Odrediti prirodan broj n tako da je  n <  
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 + 
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 <  n + 1

R:  Kako je  2,6 <
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 < 2, 7;  2,8  < 
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 <  2,9 ; 
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 = 3  i  3,1 <
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<  3, to je 

2,6 + 2,8 + 3 + 3,2  < 
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 +  
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 +  
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 < 2,7 + 2,9 + 3 + 3, 2.  

Dakle   11 <  11,6  < 
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 +  
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<  11, 8 <  11, 8  to je traženi prirodni broj  n  jednak 11.  
	(10)

	
	
	

	T
	Koristeći zakon distribucije izračunati  
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R:  Kako je  
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7.  OPERACIJE SA KvadratNIM  KORENIMA

	L
	Uprostiti izraz:  
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	S
	Dokazati da je  
[image: image110.wmf](
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	T
	Data je jednakost:  
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R:   Kako je  
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8.  DECIMALNI  ZAPIS  REALNOG BROJA

	L
	Izračunati i na tri decimale zaokružiti  
[image: image117.wmf]...
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R:  Neka je  a = 0,4444444 ..., tada je 10a = 4,4444444. 
Sledi da je 10a – a = 4,4444444... – 0,4444444..., pa je 9a = 4  i  
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  =  0,667, jer je prva cifra koja se odbacuje 6 veća od 5 i popravka se vrši.
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	Izračunati i na tri decimale zaokružiti  
[image: image121.wmf]...
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R:  Neka je  b =  2,7777777..., tada je 10b = 27,7777777 ... pa je 10b – b = 27,7777777... – 2,7777777..., i  9b = 25, tj.  
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  =  1,667, jer je prva cifra koja se odbacuje 6 veća od 5 i popravka se vrši.
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	T
	Izračunati i na tri decimale zaokružiti  
[image: image125.wmf]...
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R:  Neka je  c =  3,361111111..., tada je 100c = 336, 1111111, a  1000c = 3361, 1111111... pa je 1000c – 100c  = 3361,1111111... – 336,1111111... Tada je  900c = 3025  i  
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  =  1,833, jer je prva cifra koja se odbacuje 3 manja od 5 i popravka se ne vrši.
	(13)


	
	Broj poena za svaki zadatak se nalazi u zagradi pored zadatka

	
	Skala za ocenjivanje je: 0-27 (1) ; 28-49 (2) ; 50-69 (3) ; 70-85 (4) ; 86-104 (5)
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