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"‘;s"“”ﬁ IIIKOJIA 3A MJIAJTE MATEMATHUYAPE
AN LJINODAHTS

OPUJEHTAILIMOHU HACTABHU TIJIAH U TIPOTPAM
3. PA3PE/]]

T 301 — 3anumspuBH m3pasu (cenremdap 4)

T 302 — IIpupoauu 6pojeBu (okTobap 1)

T 303 — HuzoBu npupoaaux OpojeBa (okrodap 2)

T 304 — Cabupame 1 oy3uMame OpojeBa mpee croTuHe (okTobap 3)
T 305 — Pumcku 6pojeBu (oxTobap 4)

T 306 — Jloruuko koMOMHATOpHU 3aAamu (OKToOap 5)

T 307 — MHOXeme U ejbembe OpojeBa mpBe cToTuHe (HoBeMOap 1)

T 308 — PemaBame npobieMcKuX 3aaTaka METOJIOM U3padyHaBama (HoBemOap 2)
T 309 — [Ipunpemuu 3aaanu 3a MIKOJICKO Takmuuewe (1) (HoBemOap 3)
T 310 — [IpunpemHuu 3aa1u 3a MIKOJICKO TakMuUueHe (2) (HoBemOap 4)
T 311 — [IpoGHO HIKOJICKO TaAKMHUYCHE (HOBeMOap 5)

T 312 — Maruunu kBajgpatu (geremoap 1)

T 313 — [Ipobnemu Mepema u ipecunama (aememoap 2)

T 314 — MHOXEHE U IeThehe TPUPOAHUX OpojeBa (aemembap 3)

T 315 — Opabpanu 3a1a11 U3 MaTEMAaTHYKOT JIHCTa (JiereMoap 4)

T 316 — IIpebpojaBame ckymoBa OpojeBa (janyap 3)

T 317 — [IpebpojaBame reomerpujckux ¢urypa (janyap 4)

T 318 — JlemmdpoBame padyHCKUX omneparuja (janyap S5)

T 319 — IIpunpemHn 3a1a1¥ 32 OMIITHHCKO TakMu4uewe (hedpyap 1)
T 320 — [IpoGHO onmITHHCKO TakMu4eHe (hedpyap 2)

T 321 — Jlornuko—komOuHaTopHU 3aaanu (pedpyap 2)

T 322 — MartemaTtnuko TakMuuene ,,Mucnuma* (edpyap 3)

T 323 — Martematuuke ykpiurenune (pedpyap 4)

T 324 — [IpunpemMHuu 331311 32 OKPYKHO TakMU4eme (MapT 1)

T 325 — IIpoGHO OKpYXHO TakKMUYeHe (MapT 1)

T 326 — MartemaTruko TakMuuewe ,,KeHryp 0e3 rpanuna‘ (mapr 2)

T 327 — MartemaTtnuke ykpmTeHuie (Mapt 3)

T 328 — MaremaTtuuke urpe (Mapt 4)

T 329 — Paznomak kao jeo nenunae (MapT 5)

T 330 — Cynoky (ampu 1).



"‘;s"“”ﬁ IIIKOJIA 3A MJIAJTE MATEMATHUYAPE
AN LJINODAHTS

OPUJEHTAILIMOHU HACTABHU TIJIAH U TIPOTPAM
4. PA3PE]]

T 401 — Jlexagau 3anmc npupoaHor Opoja (cemrembap 4)

T 402 — Cabupame 1 oy3uMame MPUPOIHUX OpojeBa (okTodap 1)

T 403 — IIpupoaau 6pojeBu (oTodap 2)

T 404 — Maruunu kBajpatu (okTobap 3)

T 405 — 3annmspuBu upasu (okrodap 4)

T 406 — [IpebpojaBame ckynoBa 6pojeBa (okTobdap 5)

T 407 — PemaBame npobiiema MeTo10M ayxu (HoBemOap 1)

T 408 — [IpebpojaBame ckynoBa Tayaka (HoBembap 2)

T 409 — [IpunpemHuu 3aaamu 3a MIKOJICKO Takmuuewe (1) (HoBemOap 3)
T 410 — [IpunpemMHuu 3aa1u 3a NIKOJICKO TakMuueHe (2) (HoBemOap 4)
T 411 — [IpoGHO HIKOJICKO TaAKMHUYCHE (HOBEMOAap 5)

T 412 — Pemaame npobiiema MeTOI0M jenHaunHa (aenemoap 1)

T 413 — KBaapat u npaBoyraonuk (1) (aenembap 2)

T 414 — KBanpar u npaBoyraonuk (2) (nemembap 3)

T 415 — PemaBame npobiemMa METO/IOM IpaBOyTraoHuKa (nenemoap 4)
T 416 — Pauyncke oneparnmje ca mpupoaHUM OpojeBuma (janyap 2)

T 417 — Paznomnu (janyap 3)

T 418 — IIpoGiiemu Temkux cutyanuja (janyap 4)

T 419 — Tpoyrao, KBaipaT ¥ MpaBOyraoHUK (0O0MM 1 moBpImHa) (jaHyap 5
T 420 — IIpunpemHu 3aa1M 3a OMIITHHCKO TakMuuewe ((hedpyap 1)

T 421 — IIpoGHo ommuTHHCKO TakMudewe (pedpyap 2)

T 422 — 3amganu nymepanuje (dhedpap 2)

T 423 — JlemmdpoBame padyHCKUX omneparuja (pedpyap 3)

T 424 — [IpunpemMHuu 3aa11 3a OKPYKHO Takmuiewne (pedpyap 4)
T 425 — IIpoGHO OKpYKHO TakKMUYeHe (MapT 1)

T 426 — MateMaTH4KO TaKMUYEHE ,,Muciuma‘

T 427 — MaremaTnuko TakMuueme ,,Kenryp 0e3 rpanuna‘ (mapr 2)
T 427 — Kouka u kBagap (Mapt 3)

T 428 — MartemaTtrnuke urpe (MapT 4)

T 429 — MaTtemaTtnuke ykpmrTenune (Mapt 5)

T 430 — Cynoky (anpwun 1).



{g‘“z [IIKOJIA 3A MJIAJIE MATEMATHUYAPE
AN LJINODAHTS

OPUJEHTAILIMOHU HACTABHU TIJIAH U TIPOTPAM
5. PA3PE]]

T 501 — lessuBocT npuponaux 6pojesa (centembap 4)

T 502 — IIpoctu u cioxenu 6pojeBu (okTodap 1)

T 503 — Mana komOuHaTopuka (okTodap 2)

T 504 — H3]1 u H3C npupoauux 6pojesa (okTobdap 3)

T 505 — CxynoBu (oktobap 4)

T 506 — BenoBu aujarpamMu u npumeHe (oKTodap 5)

T 507 — KBagpat u npaBoyraonuk (HoBemoOap 1)

T 508 — Kouka u xBagap (HoBembap 2)

T 509 — [Ipunpemuu 3aaamnu 3a nIKoJIcko Takmuuewe (1) (HoBemOap 3)
T 510 — [IpunpemHuu 3aa1u 3a MIKOJICKO TaKMHUYEHE (2) HOBeMOap (4)
T 511 — [Ipo6GHO NIKOJICKO TAKMHUUCHE (HOBEMOAp 5)

T 512 — CxynoBu Tadaka y paBHu (nenemoap 1)

T 513 — Paznommu (1) (menem6ap 2)

T 514 — Paznomiu (2) (memembap 3)

T 515 — Onabpanu 3aanu u3 MateMaTuakor Jiucta (fernemoap 4)

T 516 — OcHoBHU 1TOjMOBH reoMeTpHje (jaHyap 3)

T 517 — IlpebpojaBame ckymoBa Tayaka, purypa u Opojesa (janyap 4)
T 518 — [lerimarau 3anuc pasioMka (janyap 5)

T 519 — IIpunpemHn 3a1a1¥ 32 OMIITHHCKO TakMu4uewe ((hedpyap 1)
T 520 — IIpoGHO ommuTHHCKO TakMudewne (pedpyap 2)

T 521 — demuBoct (pebdpyap 2)

T 522 — CxymnoBu (pedpyap 3)

T 523 — JlnoanToBe jeqHaUMHE y CKYIy IpHpoIHIX Opojesa ((hedbpyap 4)
T 524 — [IpunpemMHuu 3aaa11 32 OKPYKHO TakMU4ewme (Mapt 1)

T 525 — IIpoGHO OKPYKHO TaKMHUYEHE (MapT 2)

T 526 — Yrao (mapt 2)

T 527 — Cabupame 1 oy3uMame pazaomaka (Mapt 3)

T 528 — bunapuu 6pojeBu (Mapt 4)

T 529 — Cynoky (Mapt 5)

T 530 — 3aHUMIBMBY MaTEeMaTHUYKH 3aanu (ampui 1)



"‘;s"“”ﬁ IIIKOJIA 3A MJIAJTE MATEMATHUYAPE
AN LJINODAHTS

OPUJEHTALIMOHU HACTABHMU IIJIAH U [TPOTPAM
6. PA3PE]]

T 601 — {upuxiieor npuHImn (centemoap 4)

T 602 — Lenu 6pojeBu (oktobdap 1)

T 603 — MHOXeme U IeJbeme 1enux 0pojeBa (okTobap 2)

T 604 — YrioBu Tpoyrna (oxTobap 3)

T 605 — OgHoc cTpanua U yriaoBa Tpoyria (okrodap 4)

T 606 — I'eomeTpujcku noka3 (okTodap 5)

T 607 — Paznomiu (HoBemOap 1)

T 608 — IIpoGiiemu 1 porieHTH (HOBeMOap 2)

T 609 — [Ipunpemuu 3aaany 3a MIKOJICKO Takmuuewne (1) (HoBemOap 3)
T 610 — IIpunpemHn 3a1a1u 3a MIKOJICKO TakMI4eHe (2) (HoBeMOap 4)
T 611 — [Ipo6GHO NIKOJICKO TAKMHUUCHE (HOBEMOAp 5)

T 612 — [logymapHocT TpoyrioBa u npumene (aeuemoap 1)

T 613 — KoHncTpykTuBHU 3a7amu (aenemoap 2)

T 614 — bpojesu u Tpoyriosu (aememoap 3)

T 615 — Onabpanu 3aganu u3 MarteMaTuukor Jiucta (faeremoap 4)

T 616 — [lespuBoct Opojesa. [Ipoctu u cnoxxenu OpojeBu (janyap 3)
T 617 — EyxummnoB anroputam (jaryap 4)

T 618 — Tpoyrao (janyap 5)

T 619 — [Ipunpemuu 3aaamu 3a ONIITHHCKO TakMudewme (pedpyap 1)
T 620 — [IpoGHO onmITHHCKO TakMu4eHe (hedpyap 2)

T 621 — Onepanmje ca parroHamHuM OpojeBuma (hedpyap 2)

T 622 — I'eomeTpujcku noka3 (Gedpyap 3)

T 623 — Jupuxneos npunnui (2) (¢pedpyap 4)

T 624 — [IpunpemMHu 3aaa11 32 OKPYKHO TakMuuewe (Mapt 1)

T 625 — [IpoOHO OKPYX)HO TaKMUYEHE (MapT 2)

T 626 — [Tapanenorpam (MapT 2)

T 627 — YetrBopoyrao (MapT 3)

T 628 — KoHcTpyKuuje Kpo3 HeIOCTHKHE Taduke (MapT 4)

T 629 — Jloruuko—koMOUHATOPHU 3a/1a1u ca OpojeBuMa (MapT 5)

T 630 — InodanroBe jenHaunHe y cKymy Leiux OpojeBa (ampui 1)
T 631 — [Ipobnemcku 3aau ca parioHATHUM OpojeBuMa (amp 2)
T 632 — Pa3au koMOuHAaTOpHU TIpobIeMu (ampui 3)

T 633 — [IpunpemHn 3a1a1u 3a IpKaBHO TaKMAYeHe (Maj 1)

T 634 — [IpoOHO Ap>kaBHO TaKMHUEHE (Ma] 2)



"‘;s"“”ﬁ IIIKOJIA 3A MJIAJTE MATEMATHUYAPE
AN LJINODAHTS

OPUJEHTALIMOHU HACTABHMU IIJIAH U [TPOTPAM
7. PA3PE]]

T 701 — [Manuaapomu (cenremObap 4)

T 702 — KBaapart parpionanaor 6poja (oxktobap 1)

T 703 — KBagpat 36upa u 30up kBajpata (okTodap 2)

T 704 — Pa3nuka kBazgpara (okrobap 3)

T 705 — ITutaropuna Teopema (oxTodap 4)

T 706 — Xeponora ¢opmyna (okrodap 5)

T 707 — KBagpatau kopen (HoBemOap 1)

T 708 — Upanmonanuau 6pojeBu (HoBemOap 2)

T 709 — [IpunpemMHuu 3aanu 3a NIKOJICKO TakMuuewe (1) (HoBemOap 3)
T 710 — IIpunpemHn 3a/1a1¥ 3a MIKOJICKO TakMI4eHe (2) (HoBeMOap 4)
T 711 — [Ipo6GHO NIKOJICKO TAKMHUUCHE (HOBEMOAp 5)

T 712 — KBaapaTHu KopeH peayHor Opoja (aememoOap 1)

T 713 — [Ipumena [Iutaroprne TeopemMe y KOHCTPYKTUBHUM 3ajarumMa (aememoap 2)
T 714 — Crenenu (neuemb6ap 3)

T 715 — Meton nocienmwe mudpe (aenemoap 4)

T 716 — IlIta je Behe? (janyap 3)

T 717 — lloBpmnHa Tpoyria u yeTBopoyria (janyap 4)

T 718 — [Iponopurje, NpoIleHTH U puMeHe (janyap 5)

T 719 — [IpunpemMHuu 3aa1u 3a OIKOJICKO TakMuuewe (pedpyap 1)
T 720 — IIpo6HO omuTHHCKO TakMudewne (pedpyap 2)

T 721 — MHuoroyrao (pebdpyap 2)

T 722 — 3navajue Tauke Tpoyria (dpedbpyap 3)

T 723 — YBox y komOuHaTOpuKy (hedpyap 4)

T 724 — [IpunpeMHu 3aaa11 32 OKPYKHO TakMU4ewme (Mapt 1)

T 725 — [IpoOHO OKPYX)HO TaKMUYEHE (MapT 2)

T 726 — I1lpumena [lupuxieoBor NpuHIKIIA Y TEOMETpUju (MapT 2)
T 727 — Honunomu (mapt 3)

T 728 — [Ipumena monuHOMa Ha JeJBUBOCT (MapT 4)

T 729 — Anrebapcku pasinoMiy (MapT 5)

T 730 — Anodanrose jemnaunne 1 (ampun 1)

T 731 — InodanToBe jemHaunne 2 (ampui 2)

T 732 — [Ipunpemuu 3aauy 3a ApKaBHO TaKMUYeHe (anpui 3)

T 733 — IIpunpemMHn 3a1a1H 3a IpKaBHO TaKMAYeHe (Maj 1)

T 734 — [IpoOHO ap>kaBHO TaKMHUYEHE (Ma] 2)



"‘;s"“”ﬁ IIIKOJIA 3A MJIAJTE MATEMATHUYAPE
AN LJINODAHTS

OPUJEHTALIMOHU HACTABHMU IIJIAH U [TPOTPAM
8. PA3PE]]

T 801 — Tanecosa Teopema (centembap 4)

T 802 — Cninunoct Tpoyriosa (okTobap 1)

T 803 — [Ipumena cAMYHOCTH Ha TIPABOYTIU Tpoyrao (okTodap 2)
T 804 — KOHCTpYKTUBHU 3aal U CIIMIHOCT (OKTOOap 3)

T 805 — Tauka, npaBa, paBaH (okTobap 4)

T 806 — Jluneapue jenHaunne (OKTOOAp 5)

T 807 — Kombunaropuka (Hosembap 1)

T 808 — bpoj nenunana npupoaHor 6poja (HoBeMOap 2)

T 809 — [IpunpeMHu 3aa1u 3a NIKOJICKO TAKMHUYCHE (HOBeMOap 3)
T 810 — [IpunpemHn 3a1a1u 3a MIKOJICKO TaKMHYEH-e (HoBeMOap 4)
T 811 — [Ipo6GHO NIKOJICKO TAKMHUUCHE (HOBEMOAp 5)

T 812 — Jluneapue Hejemnaunne (meremoap 1)

T 813 — JennauviHe W HejeTHAYMHE Ca allCOYTHUM BpeJHOCTHMA (Jeriembap 2)
T 814 — Jluneapue Jlnodanrose jennaunne (aememoap 3)

T 815 — [Ipuzma (neuembdbap 4)

T 816 — Henuneapue /luodanrose jennaunne (janyap 3)

T 817 — Anodanrosu npobiemu (janyap 4)

T 818 — [Muraropunu 6pojesu (janyap 5)

T 819 — [Ipunpemuu 3aaamu 3a ONIITHHCKO TakMudewme (pedpyap 1)
T 820 — IIpo6HO ommuTHHCKO TakMudewne (pedpyap 2)

T 821 — Kourpyennuje mo moayny (pedpyap 2)

T 822 — IMupamuna (hedpyap 3)

T 823 — 36up mdapa npupoanor 6poja (dpedpyap 4)

T 824 — [IpunpemMHuu 3aaa11 32 OKPYKHO TakMU4ewe (MapT 1)

T 825 — [IpoOHO OKPYX)HO TaKMUYEHE (MapT 2)

T 826 — Hejennakoctu (1) (mapt 2)

T 827 — Hejennakoctu (2) (mapt 3)

T 828 — Ekctpemne BpeanocTu (Mapt 4)

T 829 — CxymoBu Tadyaka y KOOPIAUHATHO] paBHU (MapT 5)

T 830 — Cucremu nuHeapHuX jeHaunHa (anpui 1)

T 831 — IIpoGiiemu kpeTama (armpui 2)

T 832 — IIpoGHu TecT 3a MaTeMaTH4Ky TUMHa3M]jy (armpui 3)

T 833 — [IpunpemHn 3a1a1u 3a IpKaBHO TaKMUYeHe (Maj 1)

T 834 — [IpoOHO Ap>kaBHO TaKMHUYEHE (Ma] 2)



2 [IIKOJIA 3A MJIAJIE MATEMATHUYAPE
AN LJNODAHT

IIIKOJICKA 2021/22
3. PA3PE]]

TEMA 302
[TPUPOJHN BPOJEBU

1.  Kopucrehu mudpe 1, 9, 4, 0, 7, 3 Hanmmum HajMamy 1 Hajsehu Mmoryhu Tpormdpenn 6poj:
a) aKo ce jate nudpe He cMejy MOHABIBATH;
0) axo ce mare udpe cMejy TOHABIBATH.

2. Jatje 6poj 3697148025. [IpeupTtaj 7 mudapa tako aa qodujeHu tpoundpeH 6poj oyze:
a) HajMamwu Moryh;
0) Hajeehu moryh;
B) HajMamu Moryh HenapaH 0poj;
r) HajBehu Moryh mapan 0poj.

3.  Hanwmwu Hajehu u HajMamu TpoumdpeH Opoj umje cy cBe nudpe:
a) mapHe
0) HemapHe
B) pa3In4HTE
T) jeqHaKe
1) TapHe U pa3IuyduTe
1)) HemapHe U paznuumTe.

4.  Opmpenu Hajmamu U HajBehu TpormdpeH npupoaan O6poj unje cy nugpe:
a) cBe MapHe;
0) cBe HemapHe;
B) JIBE TTapHE, a jeJJHa HeTlapHa;

T) jeJlHa TTapHa, a IBE HeNapHe.

5.  W3pauyHnaj pa3nuky HajMamer TporudpeHor u Hajseher nsoungpeHor 6poja y unjum
JIeKaTHUM 3aIlUCHMa Cy CBE LU(pPEe pa3IHIuTe.

6.  Hamwmmmu najBehn n HajMamu Tpormdpen 6poj umju je 30up nudapa jenHax 6.
7.  Hanwmmmu vajBehn n HajMamy Tpordpern Opoj 4nju je mpon3Box mudapa jeaHak 7.

8. Hanmmm cBe Tpoumdpene npupoHe OpojeBe umju je 30up nudapa jenHax 4.

10



10.

11.

12.

13.

14.

15.

16.

1)

2)

3)

4)

5)

Kommko nma tpormdpennx OpojeBa Ko KOjux je nmpou3Box mudapa jeanak 6?
Kommko uma Tpormudpennx npupogHux OpojeBa uuju je 30up undapa 24?

[loctoju mu y nexagHoM 6pojeBHOM crcTeMy TpolndpeH NpupoaaH Opoj Yuju je 306up
mdapa jeqHax 29?

[MocToju 1 y nekaqHOM OpOjEeBHOM CHCTEMY MPUPOIHH Opoj umju je: a) 30up nudapa jeTHak
26?

Hanumu najmamwy u Hajeehu Tpormdpen Opoj umju je 30up nudapa jeanax 19, ako ce nudpe:
a) HEe MOTY MTOHABJBATH, 0) MOTY MOHABJHATH.

Konuko nma Tpormdpenunx 0pojeBa uunju je mpous3Bo Iudapa jeanak 367
Habpoj cBe Tpoumdpene 6pojese unju je mpousBoa nudapa jeqHax 30upy nudapa?

Konuko nma tpormdpenunx 6pojesa uunju je mpousBoJ mudapa jeanax 0?

JIOMARY 3AJTIATAK

Hate cy mudpe 0, 8, 5, 1, 6, 3.

Kopucrehn nate mudpe nammmum HajMamu 1 Hajsehu Tpormdpen 6poj ako ce mudpe:
a) HE MOT'Y ITOHABJbATH;

0) MOTY MOHABJHATH.

Habpoj cBe Tpoumdpene 6pojee koju ce nunry nomohy mudapa 1, 3 u 8, ako ce:
a) mudpe He cMejy MoHaBBATH?
0) uudpe MOy IOHABIHATH?

Ja nu je Buie TporudpeHux NpUpoIHUX OpojeBa unju je 30up rudapa 25 Wiv OHUX YHdju je
npou3sBoj nugapa 25?

Kommko uma Tporudpenux 6pojesa unjH je:
a) 30up mudapa jeaHak 5;
0) nmpownsBoj nudapa 8?

Ja nu cy Tauna TBphema:

a) Ako je jeman Tpouudpen 0poj Behu ox npyror, onna je u 30up uudapa npsor O6poja Behu ox
30upa mmdapa gpyror Opoja?

0) Axo je jeman Tpordpen 6poj Behu ox apyror, oHAA je ¥ MPpou3Bo. mrapa mpBor 6poja
Behu o1 mpousBoga mudapa apyror 6poja?

B) Y cBakoM Tpouu(peHOM MPUPOIHOM Opojy, 30up mudapa je yBeK MamH O MPOU3BOIA
udapa?

OO0pasoxu CBaKoO penieke.

11
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11.
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13.
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‘?_f"; IIKOJIA 3A MJIAJIE MATEMATHUYAPE
s LJIMODAHT*

IIIKOJICKA 2021/22
4. PA3PE]]

TEMA 402
I[TPUPOJIH1 BPOJEBU

Moske nu 30up JBa y3acTomHa npupoaHa 6poja outu 20212022? Oaroop 00pa3noxH.
Jla nu je 30up "eTHpH y3acTolHa MPUPOIHA Opoja mapaH WU HemapaH 0poj?
3amto je 36up 10 y3acTonmHUX IpUpOJHUX OpojeBa yBeK HemapaH 0poj?

Ha nm je moryhe 6pojeBe ox 1 1o 14 moxenutn y nBe rpyne (6e3 3ajeJHIIKUX eIieMeHaTa)
TaKo J1a 30upoBH OpojeBa y Te ABe Tpyne Oyay jeaHaku?

Moxe nu ce ckyn npupogaux Opojesa { 1,2, 3, ... 10, 11 } moxenutun y nBa moackyna: a) 6e3
3ajeJHIYKUX eJleMeHaTa; 0) ca caMo jeJJHAM 3ajeIHUYKAM €JIEMEHTOM TaKo Ja 30up OpojeBa y
jemHoM mojcKymy OyJie jenHak 30upy eneMeHaTa y APyroM moJcKymny?

Mosxe nu ce ckyn npupogaux 6pojesa { 1,2, 3, ..., 10, 11, 12 } nmogenutu y ABa mojacKymna
0e3 3ajeJTHIYKNX eIeMeHaTa Tako Ja 30up OpojeBa y jeJHOM MOJCKYITy Oyze jeHaK 30upy
eJIeMEeHaTa y IpyroM IMOJICKYITy?

Mosxe nu ce ckyn npupogHux o6pojesa { 1,2, 3, ... 10, 11, 12, 13 } noxgenutu y aBa
nmoJickyna: a) 0e3 3ajeJHUYKUX elleMeHara; 0) ca camo jeJHUM 3ajeTHUUYKUM eJIEMEHTOM TaKo
nia 30up OpojeBa y jeTHOM MOJICKYITy OyJie jeIHaK 30Upy eJeMeHaTa y APYyroM MoACKyITy?

ITepa je 3amucimo nBa nmpupoaHa O6poja. [IpBo je m3paduyHao pa3inmky, a HOTOM M IPOU3BOJ Ta
nBa Opoja 1 Kaja je pa3iuKy 3aMUIIJBEeHUX OpojeBa MOMHOKHIO HBUXOBUM MPOU3BOJIOM JTI0OHO
je 6poj: a) 36; 6) 45. [la nu je Ilepa morpemmo y padayny?

Konuko nma npupoaaux o6pojeBa mamwux o 10 000 ko xojux je 30up mudapa jeanax 37 ?
3anuimu cBe npupoaHe 6pojere Mame o1 10 000 uuju je 30up nudapa sehu ox 34 .

Onpenu HajMawu U HajBehu mecTonmdperHn NpuUpoaan Opoj KoJI Kora je 30up MapHUX
mudapa jeqHak 30Mpy HenapHux nudapa.

Kommko nma TpormdpeHnx, a KOJIMKO YeTBOPOIH(PEHNX MPUPOAHUX OpojeBa UHjH je
mpousBo/ nmudapa jeanak 6?

[Toctoju 1 mpupoan O6poj Kox Kora je mpousBo mudapa jennak 91.

Hamumm cBe npupoae O6pojee Mame o 10 000 xox kojux je mpoussoa nudapa Behu on 0,
a Mambu o1 3.



15.

16.
17.
18.

19.

20.

21.

22.

23.

24.

25.
26.
27.
28.

1)
2)
3)

4)

5)

Jla 1u mocToje YeTBOpoIr(peHn MPpUpOAHA OPOjeBHU YHjH je POU3BO nudapa jeHaK:
a) 400; b) 600; c) 800; d) 1000; e) 2000 ?

Konuko yerBopoumndpennx npupoaaux 6pojeBa nMa npousso nudapa sehu o 6000 ?
Onpenu HajMamu 1 Hajeehu neTormdpeH 6poj Ko Kora je mpou3Box mudapa jeanak 6.

[Toctoju nmu neTonmdpeH npupojiad Opoj y UrjeM JeKaJHOM 3alMKCcy je MPOU3BO/] MApHUX
mrdapa jerHak Mpou3BoIy HemapHUX mudapa ?

Kommko nma npupoaaux 6pojeBa mamux o1 1000 xox kojux je mpousBox mudapa jeHak
647

Hamumm npuponan 6poj Koju MMa JieceT Xuibaja, jelaHaecT CTOTHHA, IBAHAECT ACCETUIIA U
TPHUHAECT jeANHUIIA.

Mory nu ce meljy 6pojeBuma 1, 5,9, 13, 17, ... 1993, 1997 uzabparu: a) Tpu Tako Ja BHUXOB
30up Oyne 1998 ; b) yetnpu Tako na muxoB 36up Oyne 1999 ?

Mooxe 71 IpOM3BO/I 1Ba Y3aCTOIHA MPUPOIHA Opoja 6utw : a) 1998 ; b) 1999 ?

Hate cy nudpe 0, 5 u 8. Hanmmu najeehu u HajMamu netouudpeH npupoiad 0poj Koju
caapxu gate nudpe, ako ce Mopajy ynorpeburu cse nudpe u ako ce nate nudpe Mory
noHaBJeaTH. Konwmka je pa3nmka ta qBa Opoja ?

Jat je 6poj 581 909 786. [pernpraj net nudapa Tako aa 100ujeHH Opoj (Kora yuHe
npeoctaie nudpe) oyzae: a) Hajmamu Moryh; b) Hajsehn moryh.

Konuko nma netormdpennx 6pojeBa Ko Kojux je mpousBoi nudapa jenHak 4 ?
Konuko nma deTBopormdpeHnx npupoaHux OpojeBa Koj Kojux je 306up nudapa jeanak 4 ?
Hamumu cBe wetBoporudpene 6pojese uunju je 30up mudapa 10, a mudpa geceruna 5.

[Tomohy tudapa 0, 2, 3,5, 6, 7 u 8§ HanucaT HajBehu 1 HajMamkU MeCTONUGPEH MPUPOIAH
0poj kopuctehu cBaky nudpy: a) camo jelaHmyT; 0) HajBUIIIE TPH MyTa.

JIOMARU 3AJTIATAK

HNama3oup 1 +2+3+..+ 100+ 101 mapan unu Henapad 6poj?
Onpenu HajMamH: a) mapaH; 0) HemapaH TpupojaaH Opoj uuju je 30up mmdapa 60.
Hammmm najmamu 1 HajBehn cenmonmdpen Opoj uuju je npousBox nudapa jenHak 162.

Jla v uma Bume npupoaHux OpojeBa Mamux oa 10 000 guju je 30up nudapa jennak 4 uiu je
BUIIIE OHUX KOJI KOjHX je mpou3Bo/ nudapa jenHax 8 ?

Moske nu pou3Boj JiBa TpormdpeHa npupoHa opoja outu: a) 10087; b) 9990997
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11.

12.

13.
14.
15.
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[IKOJIA 3A MJIAJIE MATEMATUYAPE
JIMODAHT*

IIIKOJICKA 2021/22
5. PA3PE]]

T 502
I[TPOCTHU BPOJEBU

Jat je au3 mpupoauux 6pojeBa 1,3, 8, 17, 23, 25, 32, 37,47, 51. Koju
YJIaHOBU HU3a Cy npocTu OpojeBu? Koju wiaHOBU HU3a Cy CI0KEHU OpojeBu?

Konuko nma napaux npoctux 6pojesa?
Jla 1mm je 30mp 1aBa IpocTa 6poja, MPOCT WK CI0XKEH 0poj?
Jla i je mpou3BoI ABA TIpOocTa Opoja, MPOCT WK CIOXKEH Opoj?

Moske nu 30up ABa cioxeHa 6poja 6utu mpoct 6poj?

3a KOJIMKO ce pa3iuKy]y HajMamwu TpouudpeH u Hajehu aBouudpen npoct Opoj.

Onpenu nBa HajBeha nBonudpena npocta 6poja Koju cy NPoCcTu OpojeBU
OJM3aHIy.

Konuko uma npoctux OpojeBa koju cy Behu on 11 u mamu og 447

36up nBa mpocta 6poja je 91. O xojum npoctum OpojeBuma je peu? Komunko
TaKBHX MapoOBa MPOCTUX OpojeBa nma?

Ha konuko nHaumna ce 6poj 40 moxke nmpukazatu kao 30up aBa mpocta 6poja?
Hamomena: x + y =y + x je jenaH UCTU HAYUH.

Cse napne Opojese Behe o1 35 u Mame 01 53 HanuiM Kao 30up 1Ba IpocTa
opoja.

Jlokaxku fa ce cBaku npoct 0poj Behu ox 11 mMoxe npukaszatu kao 30up 1Ba
ClI0)KeHa Opoja.

ITocToje 1 ipocTr OpojeBU p u q TakBH j1a je p +2q = 96?
[Toctoje nmu npoctu 6pojeBu p u q TakBu aa je p +2q = 1007

[Toctoje nmu npoctu OpojeBU YMjU j€ MPOU3BOJ jeaHak 1277



16.
17.
18.
19.

20.

21.

22.

1))

2)

3)

4)
S)

Hamnuium necet y3acTonmHUX ClI0KeHUX OpojeBa.

[TpousBox aBa y3acTomnHa ciioxeHa o6poja je 240. Koju cy To 6pojeBu?

Onpenu nBa mpocta Opoja unju je 30up 120, a pa3nuka HajMama Moryha.
Konuko HajMame, a KOJIMKO HajBUIIIE MPOCTUX OpojeBa Tpebda cabpatu na 6u ce

no6wuo 36up 100?

Konuko HajMame, a KOJIMKO HajBHIIIC MPUPOJTHUX OpojeBa Tpeba cabparu ga ou
ce mo6mo 30up 101?

ITocToje 1 mpocTH GpojeBH p, q U T TAKBH Aa je p° +q =1?
Konuko takBux OpojeBa uma?

Onpenu nBa mpocTa Opoja TakBa J1a Cy:

a) HUXOB 30Up U pa3iuka NpocTH OpojeBH;

0) WUXOB 30Up U pa3iiMKa CII0KEHU OpojeBU;
B) HBHUXOB 30Hp MPOCT, a pa3jIkKa CIOKEH Opoj;
T') HHUXOB 30Up CIOXKEH, a pa3juKa MpocT Opoj.

JIOMARU 3AJIATAK

Bpojesu 13 u 31 cy npoctu. Oapenutu cBe aBouudpeHe npocte OpojeBe TaKBe
Jla KaJla ’bUxoBe Iu@pe 3aMeHe MecTa OfeT ce Jo0uje mpocT Opoj.

Konuko HajBumme mpoctux OpojeBa MOXe OWTH y OKBUPY jemHE aeceTHIle?
O0pa3znoxu 0AroBOD.

Csu nipoctu OpojeBu nopehanu cy y pactyhu vu3: 2, 3,5,7,11, 13,17, 19, 23 ...
Onpenu Tpu y3acTOIHA YWiaHa HU3a MPOCTUX OpojeBa ako je \uxoB 30up 121.
OppeauTH cBe mpocte OpojeBe p Takse 4a je n p- + 9 Takole mpoct 6poj.

Onpenu 1Ba cioskeHa Opoja TakBa J1a Cy:

a) BUXOB 30Mp U pas3iuKa NPoCcTU OpOjeBH;

0) BUXOB 30Hp W pa3InKa CI0KCHH OpPOjeBH;
B) HUXOB 30Mp MPOCT, a pa3iiMKa CII0kKeH Opoj;
T') HUXOB 30Hp CIIOKEH, a pa3JIiKa MpocT Opoj.

15
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11.

12.

16

[IKOJIA 3A MJIAJIE MATEMATUYAPE
JIMODAHT*

IIIKOJICKA 2021/22
6. PA3PE]]

TEMA 602
HEJIM BPOJEBU

W3pauynaj BpeqHocT u3paza |a| —|—a|.
Moske a1 30up Tpu y3acTolHa 1ena opoja ouru 27?

Konuko Hajmame y3acTonHux menux OpojeBa Tpeba cabpatu na 6u ce 106uo
30up 101?

Konuko HajBHIIe IIeTUX y3acTOIMHUX OpojeBa Tpeba cabpatu ja 6 ce 10010
30up 3?

Moske 11 11ieo 6poj Outu Behu 041 CBOje ancoiayTHe BPeAHOCTH?

N3pauynaj Bpeqnoct u3paza A=|a+3|+|a—-3|+|a—1],akojea=—10.
3ax=-1wuy=-—5 u3pauyHaj BpeAHOCT u3paza:| x—y| +2|y| — |x+y|.
M3pauayj cymy: |1 -2 |+ |3 -4 |+ ... +|2019-2020|+ | 2021 —2022|.
Ako je x = 5 uzpauynatu cymy |x—1 [+ x—2 |+ ...+ x—100|.

Ako je x +y=0, oHpa je | x |=| y |.I[0Ka>1<1/1.

Jla i Bakk OOPHYTO, Tj. aKO je | x |=| y |,oHmaje x +y=0?

N3pauynaj 30up neceT y3acTONHUX LIETUX OpojeBa ako Cy:
a) camo YeTHpH Opoja MO3UTHBHA;
0) camo Tpu Opoja HeraTuBHAa.

Mory 1 ce y cnenehum jeHaKoCTUMA 3BE3/IUIIC 3aMCHUTH 3HAllMMa ~+ WA —
TaKo Jia ce T00HM]y TauHE jeTHAKOCTH:

a)l *¥2*3*4*5*%6*7*8=0;

0) 1 ¥2*3*¥4*5*6*7*8*9=(?



13.

14.

15.

16.
17.
18.
19.
20.

21.

22.

1)
2)

3)
4)

5)

Konuko je:
a) (-25)+(24)+...+28+29;
0) (-85)+(-84)+..+87+887?

Yropenu mene 6pojeBe a U bakoje a=1-2+3-4+5-6+..+99-100 +
10lu b=1-3+5-7+..+ +97-99+101 - 103.

Pemu o x cnenehe jennauunne:
a) -10)+ (- +..+x1)+x=-44 (xeZ);
0) x+(xt+l)+...+17+18=51 (x € Z).

36wup 10 y3acronmHux 1enmux opojera je 15. Koju cy To 6pojeBu?

36mp 2021 y3acTomamx 1enux Opojesa jeqHak je 0. O xojum OpojeBuma je ped ?
30up HEKOJMKO y3aCTOIMHUX Iesinx OpojeBa je 25. O kojum OpojeBuMa je peu?
Onpenn 2021 y3acTona meira 6poja TakBa Ja je BUXoB 30up jenHak 2021.
Konuko pemiema y ckymy nenux 0pojeBa uMma jeaHaumsa: |x | +|y|[= 3 ?

VY nosea xBaapara 3 x 3 pacriopean Opojee u3 ckyma {—1, 0 u 1} Tako na je 30up
OpojeBa y CBaKOj KOJIOHHU, BPCTU U AMjaroHaiu pa3nuyut. [la nu je To moryhe ?
Ha tabnu cy nanucanu OpojeBu — 6, —5,—4, —3,—2, — 1. JIo3BoJBbEHO j€ Y
JeHOM Kopaky Omiio koja aBa 6poja yBehatu 3a o 1. Jla nu ce, mociie u3BeCHOT
Opoja Kopaka, MOT'y TOOUTHU CBU jeIHAKU OpojeBu?

JOMARU 3AJJIATAK

[TocToje nu uenu OpojeBU X Uy TakBU Jaje x+y=—17 u x—y=6?

Yropenu mene 6pojeBe a u b ako je
a=1-2+3-4+5-6+..+2019-2020+2021 —2022 #u
b=2-4+6-8+..+2018-2020 + 2022.

Onpenu cBe y3acTOIHE 11eJie OpPOojeBe TaKo J1a je ’bUXO0B 30up —35.

36up Tpu 1ena 6poja je 0, a 30up BUXOBUX allCOMYTHUX BpeIHOCTH je 8. O
KOojuM OpojeBumMa je peu? Konuko uma pemiema?

Ha kpyxHu1# je 3amucaHo mecT 1enux opojeBa. CBaku O] BUX je jeHaK
arncoJIyTHOJ BPEIHOCTH pasiuKe ABa Opoja KOjU Cy Ha KPY>KHULIU HErOBU
nperxoaaui. Onpenu 3anucane OpojeBe U BUXOB paclope]] Ha KPYKHHIIU, aKO
je 30mp cBHX mmIecT OpojeBa jeHaK 4.
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o [IKOJIA 3A MJIAJIE MATEMATUYAPE
RN JIMODAHT

IIIKOJICKA 2021/22
6. PA3PE]]

TEMA 702
KBAJIPAT PALIMOHAJIHOI' bPOJA

KBanpupame kao omepaiyjy MHOXKEHa HEKOr Opoja camMuM coOOM TMO3HaTa je joml M3
YeTBPTOI paspeda, Kaja je M3padyHaBaHa IOBpIIMHA KBajapaTa. Y MareMaTuny, AeUHUIM]je
MPEJICTaBIbajy PEeUCHHIIC KOjUMa Ce YBOJE WM ONrKe 00jalimkaBjy HOBH MaTeMaTHYKH OjMOBH.
Ha ocHOBY peueHOT ce MOKe NpEelr3HUje ONPEOUTH W I0jaM KBajapaTa palroHaIHOT Opoja, a
onroeapajyha aedunuMja je: AKO je X HEKM palMoHaJiaH Opoj oHaa ce Opoj X - X O3HayaBa
CHMOOIIOM X° ¥ HA3HBA K6AOPAIM PAYUOHANHO2 GPOja X.

[Tpobnemu koju ciene Cy NMpUMEpPH KOjU TOKa3zyjy caMO HEKe CHTyaldje y KojuMa ce
KopucTe OpojeBH U KBajpaTH OpojeBa W3 JI0 caja YNo3HATHX CKymoBa OpojeBa (MPUPOJHU, IETH U
panoHaTHA OpOjeBN).

IIPUMEP 1. Axo je r payuonnan 6poj onoa je > 0. Jokasxcu.

PEHIEWE: Panmonanan 6poj Moke OWTH HeraTHBaH, HyJla WM MO3UTHBaH Opoj. 1) Axo je r < 0,
oHza je = r -r >0, jep je MPOM3BOJ [IBA HEraTHBHA OPOja YBEK MO3UTHBAH;

2) Akojer=0,onmajer’=r-r=0-0=0;

3) Axo je r> 0, ouzma je *=r -r> 0, jep je MPOM3BOL [Ba MO3HTHBHA 6POja YBEK TIO3HTHBAH.
[Tpema Tome ako je » OWIIO KOjU panMoHaNIaH Opoj, BEeroB KBaJpaT je yBeK HEHeraTHBaH Opoj
(Hyna uiav mo3uTHBaH Opoj).

*

Meton koju je kopuinheH KOJA JIOKa3WBama IMPETXOAHOT TMpobjeMa Ha3uBa ce JIOKa3HWBamE
pa3uKoBamEM CiIydajeBa. MeTon pa3MKoBama CIydajeBa c€ YeCTO KOPHUCTH Yy MAaTeMAaTHIH KO
JI0Ka3HMBama TBphema 1 perraBama mpoodiema.

IHIPUMEP 2. Hexa cy x u y payuonainu 6pojesu. /la nu cy mauna mepherna: a) Axo je x =y onoa
je x’ =y2,' 0) Axo je x’ =y2, OHOa je ux =y?

PEIIEBE: a) Axo cy x u y painoHaaHu OpojeBU TakBH Ja je X = ), OHJIa je X =x-x= y-y= yz.
6) Osno TBpheme je TauHO 3a HeKe BPEAHOCTH X U ) (HIp. aKo cy oba panuoHaiHa Opoja MO3UTHUBHA
MM 062 HeraTHBHA), a HUje TAYHO 3a HEKe Apyre BpeaHOCTH x 1 y. Ha mpumep 7% = (<7)* =49, a 7
1 —7 HHCY jeHaKu OpojeBH.
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[IpBu nmeo mperxomHor mpobieMa TOKa3aH je METOAOM KOjH C€ y MaTeMaTHIM Hajuenrhe Ha3mBa
IUpeKTaH noka3. pyru neo mpobiiema je pemieH, pandje Beh MOMHI-aHUM, METOIOM TpaKemha
KOHTpanpuMepa, jep je OreT HaBeAeH Oap jeJjaH mpuMep KOjH J0Ka3yje a NCKazaHa MPeTHOCTaBKa
(xuroresa) HHUje TavHa.

[Ipe Hero mTo ce npele HAa HapeIHEe MPUMEPE BAXKHO je YBECTH joul jeaad mojam. [lpupoaan 6poj »
HA3MBA CC NOMIYH K6aOpam, ako TOCTOjI IPUPOJAH 6poj k Takas 1a je n = k”. Tako, Ha mpuMep,
opojen 9 = 3%, 64 = 8, 121 = 11% jecy normyHu kBajgpatH, a 6pojesn 12, 63, 75 HHCY MOTIYHH
KBaJIpaTH, jep ce He MOTY NPHKa3aTH Kao KBapaTH HEKOT MPUPOIHOT Opoja.

IIPUMEP 3. Kojum yugppama ce 3aspwasajy keaopamu yeaux opojesa? Koje yugppe ne moey
bumu nocieore yughpe keadpama yeaux opojesa?

PEIIEBE: lenu 6pojesu ce 3aBpiaBajy nuudpama 0, 1, 2, 3,4, 5, 6, 7, 8 unu 9. lbuxosu kBagpatu
ce 3appmaBajy uuppama 0 - 0,1 -1,... 9 -9, 1j. uuppama 0, 1,4,9,6,5, 6,9, 4, 1. 3akbydak je
ce KBaJpaTH Iennx OpojeBa yBek 3aBpiiaBajy mudpama 0, 1,4, 5, 6 u 9 1 HEUKana He 3aBpIIABajy
mudpama 2, 3, 7 u 8.

LHIPUMEP 4. [locmoje nu yeau 6pojesu x uy maxeu 0a je X’ + S5y = 88887

PEIIEBE: V pemaBamy oBor mpobiema kopuctuhe ce Beh NOMUBaHH METOJ Pa3inKOBamba
pa3nuKoBama CiIydajeBa, caMo MTO he ce 3a HMCTHHAmke CBUX MOTyhmX ciydajeBa KOPUCTHTH
TaGmuia. Y IOYeTHIM XOPH30HTATHAM MOJbHMA TaOIHIE Cy HaBeICHe Hocieambe muppe Gpoja x°
(13 mpetxonHor mpumepa cy To nmuppe 0, 1, 4, 5, 6 1 9), a y MOYETHUM BEPTHKAIHUM TMOJbUMA
nocneama mudpa o6poja S5y (to cy mudpe 0 u 5, jep ce cBaku 1eo O6poj y, 6e3 o63upa na nu je
MO3UTUBAH, HyJla WIN HETaTUBaH, IOMHOEH ca 5 3aBpiuasa 1udpom 0 (ako je y mapan) u uuppom
5 (axo je y HemapaH)).

558 | X' 0 1 4 5 6 9
0
5

Jlpyru Kopak je Aa ce y cBako MoJbe Tabiwile ynuine 30up oaroBapajyhux mosba y Tabuuiy, Tj.
36up moceamix wadapa 6pojesa x” u 5y. Jobuja ce Tabmmma:

554 | ¥ 0 1 4 5 6 9
0 0 1 4 5 6 9
5 5 6 9 0 1 4

W3 Tabmume crexd aa ce 6poj x° + 5y yBek 3aBpmasa mudpama 0, 1, 4, 5, 6 u 9 u HuKaga He
3aBpmasa muppama 2, 3, 7 u 8. Konayno, 3akipydak je aa je maTa jeqHakocT Hemoryha, Tj. na He
T0CTOj¢ I1eTH GPOjEBH X | y TAKBH Ja ce 6poj x” + 5y 3aBpiiaBa udpom 8.

IIPUMEP 5. Oopeou najmarou npupooan O6poj n, maxae oa je 3a yeie 6pojese a u b ucnyrena
Jjeonaxocm 20194° + 15b° = 222...222 20e je 6poj 0sojku jeouak n (n € N).
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PELIEE: Bpojesn o u b’ 3aspurasajy ce rmdpama 0, 1, 4, 5, 6 u 9. Tama ce 6poj 20194
3appmasa uudpama 0, 9, 6, 5, 4, 1, a 6poj 15b” wdpama 0 wmm 5. Pasmarparmem cBux MoryhHocTH
jacHo je nma ce 20194% + 15b° 3aBpmasa 1udpama 0, 9, 6, 5,4, 1, ogrocuo 0, 1,4, 5, 6 u 9 u HUKaga
He 3aBpmiaBa udpom 2. [lpema Tome, TpakeHHu MpUpoJiaH Opoj 7 He TOCTOj .

IHIPUMEP 6. Axo je n npupooan 6poj, oa nu je moeyha jeonaxocm:
I1+3+5+..+02n-3)+2n-1)=9876543?

PEIIEWBE: Hekaje 1 +3+5+ ...+ 2n-3)+(2n—-1) = S." Kana ce Ha matu 30up S mpumeHH
CBOjCTBO KOMYTaIlMj€ M acolujaiydje 3a cabupama panuoHaIHuX OpojeBa W M3BPIIN PAIMOHAIHO
rpynucame aobuja ce nraje S=2n — 1)+ 2n - 3) + ... + 5+ 3 + 1. Axo ce mpeTxoaHEe JiBE
penammje cabepy Tako mTo he ce cabpat oarosapajyhu cabupim u3 npse u Apyre cyme, foouhe ce
naje2S=2n+2n+..+2n+2n,rae je Opoj TakBUX cabupaka n, maje 2S= n -2n = 2n° u S =n’.
Kako ce n* Moxe 3aBpriaBatu camo udpama 0, 1, 4, 5, 6 1 9 ¥ HUKama ce HE 3aBpIIaBa MUPPOM
3, o jemqHakoct 1 +3 + ...+ (2n —3) + (2n — 1) = 9876543 Huje moryha.

IHIPUMEP 7. Axo je p npocm 6poj, onoa 6poj p2 umMa mayHo mpu oenuoya pavyHajyhu jeounuyy u
weea. [oxascu.

PELIEIE: Kaxo je p poct 6poj cBu menmwmomm 6poja p>=p - p ¢y 1, p u p> 1 MMa HX Ta49HO TPHL.

3ATTALIA

3a2—6a+2_

l. Akoje a=- 2 u3padyHaj BPEIHOCT M3pa3a
3 a’ +3a+2

2. Ogmpenu paipoHaiHe 6pojeBe X 1 y Takse jaa je 3x° = 192 u 5y° = 0,8?

3. Oppenu 36up pelersa jenHaunta: 4x” =49 u 81x* = 16?

2 2
4. Axo cy x U y paroHaIHHK 6pojeBr, oHa je (x - y): = x” - 1. Jokaxu. Jla 1 je u (ij = x_z ?
y y
5. AKO je r panpoHaaH 6poj, YIOPe/IH Mo BEINYHHY palroHatae opojese: 12, | | u | r[*.
6. Hexka je r parmonanan 6poj. IlIta je Behe: r wmn #7?
7. Koju pammonamaum OpojeBH wHCIymaBajy cieaehe Hejemnakoctu: a) X > 36

6) 7y° <0,28?
8. Onpenu 30up CBUX pelicHka HEjeTHAUNHE x* <8172
9. KonuKo MMa Lennx OpojeBa a TakBuX 1a je 25 < a” < 1447 Komuku je muxoB 36up?

10. ¥V mo3opumrHOj ABOpaHM ca JBa maprepa (JI€BO W JIECHO) y CBAKOM HapTepy MMa OHOJIHMKO
penioBa, KOJUKO y pely MMa cTosnia. AKO y CBaKOM peay MMa jefHaKk Opoj CTOJIMIA U aKo Y
cayu uMa 578 cronuia, KOJIMKO UMa peioBa y Cald U KOJIMKO je CTOJIMLA Y jeTHOM pefy?

1 . . . . .
Ilojam 36mp ce yecTo, U y HallleM je3UKy, 3aMemYyje pedjy cyMa (MM summa) Koja HMa MHTEPHAIIMOHAJIHO 3HAUCHE
u 300r Tora ce Hajuelnhie Kao O3HaKa 3a 30Mp KOPUCTH HPBO CIOBO PEYH CyMa, a TO je S.
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11.

12.
13.

14.

15.
16.
17.
18.
19.
20.

21.
22.

23.
24.

25.

26.

27.

28.

1)
2)
3)
4)
5)

Hexa cy x n y paunonanxau 6pojeBu: Jla mu cy Tauna TBphema:
a) AKojex < yoHzma je x> <)% 6) Ako je x* <)°, oHza je ux < )?

Heka cy x 1 y e 6pojeBu u Heka je x” + y* = 2. Oznpe/n cBe Moryhie BpeaHOCT H3pasa x + y.

AKO je n TlapaH mpupogaH Opoj, oHga je n” Takohe mapan mpupoxEn Opoj. Jokaxu. Jla mm
CJIMYHO TBphjere BaXKH U 3a HenapaH 0poj?

Hoxkaxu TBpheme: Ako je mpupoaan 0poj n (n > 1) nessuB npuponaum o6pojem x (1 < x < n),
OHJa je n” IeJbHBO ca K.

Onpenu HajMamky pUpojiad Opoj » Takas na je 1350 - n moTmyH KBaapar.
[MocToju nu 1ieo 6poj Unju je KBaapaT jeanak 77767

Jlokaxu 1a je 6poj 2019201920197 — 1 nespus ca 10.

Komuky je 36up mocneamux mudapa 6pojesa 1% 2%, ... 99, 100%?

Onpemn nocieasy mudpy 6poja S= 12+ 2%+ ... +2018% + 2019

Jlokaku 1a je 36up mocieasux mudapa Gpojesa 12 2%, ..., 99997 nessus ca 9000.

TocToje i 1enu GPOjeBH x ¥ y TAKBH 1a je x° +)° = 112
Hemndpyj kaapupame (5¢+ 1)* = abca, ako jenHakum nudpama oaropapajy jefHaKa caoBa U

pasInYUTUM LudpaMa pazauyuTa cioBa.

[ocroju mu aBOIM(pEH MpupoaaH OPoj KOjH je jeaHak KBaapaTy 30upa cBojux nudapa’?
AKo je x >y, mta je Behe: (x —y)* win (x + y)*?

Jla 11 je Tauno TBpheme: Ao je mpupoman 6poj n’ (n > 1) KesbUB IPOCTHM GPojeM p, OHAA je
n” 1eJbUB U ca pz?

KBanparu cBux mpupoaHux OpojeBa 3ammcaHy Cy PEeIOM jedaH 3a JAPYTHM U Tako je T0OHjeH
HU3: 1491625364964... Oapean nudpy Koja ce Hajga3u Ha 368. MECTy y TOM HH3Y.

Moj mpaznena je pohen y apyroj nmojoBunn XIX Beka. Koje rogune je on cmaBuo cBoj 70
poljeH/1aH, aKo je TOMMHE ca PeIHIM 6POjeM x°, IMAo TAYHO X TOIHHA?

KonBekcan deTBOpOoyrao mojiesbeM je CBOjUM JAWjaroHajlaMa Ha YEeTUPU TpOyrjia duje Cy
MOBPIITHHE TIPUPOJIHU OpojeBu @, b, ¢ u d. Jlokaxkn na je mpousBoj «a - b - ¢ -d TOTOyH
KBaJIpar.

JOMAKU 3AJATAK

Kommko nma nmpuponanx 6pojeBa mamux ox 1000 koju nmajy TagHO TpH Ienmona?
IocToju i mpupoaan 6poj 71 Takas 1a je n” — 8 eIbUBO ca 57

Heumdpyj kBagpupame: (** )2 =45.%2%

Ha nm je 6poj 2121212121 notmyn kBagpar?

Hat je 6poj a = 0,4444... ca GeckOHAYHO MHOTO JCIIMMAaTHHUX IH(apa Koje cy cBe jenHake 4.
JIOKaXH J1a je ¢ KBagpaT PaldoHaIHOT O6poja 1 u3padyHaj a’.
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8. PA3PE]I

T 802
CJIMHYHOCT

Cnumunoct ¢urypa je Beoma 3HayajHa penanyja. Kputepujymu ciaumdHoctH ¢urypa
3aCHMBAjy ce Ha TeopeMama (CTaBOBHMA) O CIMYHOCTH TPOYIJIOBa M MMajy 3Ha4ajHy MPUMEHY Y
MaTeMaTHYKO] HAyIIM U CBaKOJHEBHOM XHBOTY. LIWJb oBe Teme je ma mpuKkake KapaKTepHCTHIHA
TBphema u 3a1aTKe y KojuMa ce Kao eprKacaH HAYMH periaBama KOPUCTH CIUMIHOCT.

IHIPUMEP 8. 'V mpoyeny ABC, cumempana £BAC ceue cmpanuyy BC y mauxu M. Jjoxascu da je
BM : CM = A4B : AC.

PELIEE: Heka npaBa p| lAC cazpxu Tauky B u cumerpainy ZBAC ceue y Tauku K. Crneau na je
4BAM = ZCAM = ZMKB = y/2 . Tana cy tpoyrnoBu AMC u BMK civuan (LAMC = ZBMK —
kao yHakpcau u ZCAM = AZMKB — kxao yrinoBu ca mapajienHuMm Kpauuma). M3 ciamunHoctn
TpoyriioBa cienu nporopruja BM : CM = BK : AC. Kako je tpoyrao ABK jennaxokpak ( £ZBAM =
/ZMKB), 10je BK=ABuBM : CM = AB : AC (Buau CIuKy).

W3 mpeTxoaHOT T0Ka3a CIie/Iv /1a je ToKa3aHa TeopeMa OIIIITa, Tj. 1a CHMETpasa jeTHOT yria
y TPOYTITy JIeJIA HaCTIpaMHy CTPaHHILYy TPOYTJIa y OJHOCY CTpaHHIA TPOYTJa KOje Tpaje Taj yrao.

IIPUMEP 9. Hexa cy K u N pedoom mauxe na cmpanuyama AB u AC mpoyena ABC, npu uemy je
AK = BK u AN = 2NC. O0pedu y kaxkom oonocy Oyic KN denu mescuwny oyoc AM mpoyena
ABC?

PEIIEWE: Hexka ce myxu AM u KN cexy y Tauku S u Heka je AC = 6x. Kaxko je K cpenuinre 1yxu
AB, a M cpenumite nyxku BC, To je KM cpenmwa nuamja tpoyrna ABC, 1j. KM | |AC u KM = 3x.
Tana cy tpoyrnosu ASN u KMS cnudnu, jep cy uMm oAroapajyhu yriou jenHaku. M3 cauuHoctn
TpoyrioBa cnenu Aa je AS : SM=AN : KM =4x : 3x =4 :3 (BUIU CIIUKY).
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HIPUMEP 10. Axo cy b u c cmpanuye, h, éucuna, R nonynpeunux onucanoe kpyea u P nospuwuna
abc

mpoyena ABC, onoa je: a) b -¢c=2R -h,; 6) R= P

PEIIEBE: a) Heka je A' nomnoxje Bucune h, u M cpenumrte crpanune AB. Taga je A AA'C ~ A
BOM (£ AA'C=2BMO=90"u £ ACA'= Z BOM =Yy). U3 ciiuanocTy Tpoyriosa je b : hy = R
c¢/2, onakneje b -c =2R - h,.

0) Axo ce noOujeHa jeTHAKOCT IIOMHOXH ca a, jobujace a -b -¢ = 2R - ah, . Kako je ah, = 2P, T0

jea-b-c=4RP n KOHa‘{HOjCRZZ—Z;C-

IHIPUMEP 11. Hexka cy H, T, u O pedom opmoyenmap, mexcuwime u yeHmap Kpyea onucanoe oKo
oamoe mpoyena ABC. Jloxaxcu: a) oa cy mauxe H, T u O xonuneapue (Ojneposa npasa); 6) oa je
HT:TO=2:1.

PEIIEWE: a) Hexka je M tauka Ha npaBoj HT, takBa na je HT : TM =2 : 1. Tana je A HCT ~ A
ThOC, (£ HTC = £ MTC, — kao yHaKpCHHU YTJIOBU U CT:CT;=HT:TM=2:1). U3
ciuyHocTH ce noouja na je £ HCT = £ TCiM, na je CH||CcM. Kako je CH L AB, Tojeu C;M L
AB, mrto 3naun 51a je C;M cumetpana crpanniie AB. Ha upentuuan HauuH ce fokasyje na je A\M
cumetpana crpanuiie BC. Kako je M mpecek cumerpana ctpanuna AB u BC 1o je M nienrap
ormcaHor kpyra, Tj M = O. 0) [Ipyru neo TBphema cieu JUpeKTHO U3 Beh J0Ka3aHe YUhCHHUIIS J1a
je Tauka M = O Oupana Tako naje HT : TM = HT : TO =2 : 1.

[lpaBa koja cagpu TpWU 3HAYajHE Tadyke TPOYTIa — OPTOIEHTAp, TEKHUIITE W IEHTAp OMHCAHOT
kpyra HasmBa ce OjmepoBa mpaBa. OBa Teopema YHjH je€ ayTop jemaH O HajBehmx CBETCKHX
Matemarnuapa, Jleonaapn Ojnep, mybnmukoBana je 1765. romune. Tama je Ojnep o0jaBuo u
pesyntate koju ce omHoce Ha OjnepoBy (DojepOdaxoBy) KpyXKHHIy KOja CaIpKd CpEauITa
CTpaHMLA TPOYTJIa, MOJIHOXkKja BUCUHA U CPEIUILTAa PacTojama O TEMEHa JI0 OPTOLIEHTpa TPOyIJa.
LenTap Ojnepose kpyxHulle je cpeaumte ayxu HO.

3AIALIU

1. Jlar je jenHakokpaku Tpoyrao uHja je ocHoBuia 10cm, a kpak 13cm. Onpeny noBpHMHy
HBEMY CIMYHOT TPOYTJIa YMja je Ty’a BUCHHA 24cm.

2. U3 rtauke A xoja je 120m ynasseHa o BepTUKaIHOT Topwka BC, Bpx Topmwa C ce BuIu MO
yriaoMm o. M3 Tauke D koja je 32 90m Ommka moTHOXK)y Topmka B, BpX Topma ce Buu moj
yraom 90° — o Kosiuka je BuCHHA TOpHba ?
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10.

11.

12.

13.

14.

15.

16.

24

VY yHyTpammoj obnactu kBaapara ABCD nata je Tauka M, Tako na je yrao AMB mpas,
a BM = 9cm. [IpaBa BM mpecena ayx CD y Ttauku K tako gaje CK:DK=3:1.
W3pauyHaTH NOBPIIMHY AATOT KBajpara.

Ocnosuna BC jegnakokpakor tpoyria ABC jemnaka je monoBuau kpaka AC. Bucuna xoja
onroeapa kpaky je nyxx BD. lokaxu na je AD =7 - CD.

VY tpoyriy ABC Ttauka D je Ha crpanut BC u nenm je y omHocy BD : DC =2 : 1. U3pauyHaj
y KOM oJiHOCy TexuIiHa nyx CE genu nyx AD?

VY mpasoyriom tpamnezy ABCD ocuoBuue cy AB = 19 u CD = 11, a Behu kpak BC = 10. Ako
je M cpenumre BC, a N tauka paBe DA TakBa n1a je MN HOopManHo Ha BC, onpenu Ty KuHy
MN.

Ha crpanuniama AC u BC tpoyrina ABC nate cy pexom tauke K u L, Tako na je AK : KC =
7:4 u BL:LC=2:3. l[lpaBa KL nepecena npoxayxerak ctpanuue AB y tauku M. Onpenun
onHOoC AB : BM.

Ha ctpanuim 4B, tpoyrona ABC, nata je tauka D, tako na je Z/BCD = /BAC. Onpenu CD,
akoje BC=a, AC=b, AB=c

Crpanuie BC u AC tpoyrna ABC umajy nyxuny a u b u 3aknanajy yrao ox 1209, Konuka je
nyxuHa cumerpaine yria ACB?

Cumerpana ZABC tpoyrna ABC ceue ctpanuity AC y Tauku E. Heka je M cpeauite myxu
BE, a F npeceuna Tauka npaBe AC n Hopmase kpo3 M na BE. JlokazaTtu na je EF? = AF - CF.

Cumerpae yriaosa Ha ocHoBULIM BC = g jeTHaKOKpaKoT TPOyIJia CEeKy HacllpaMHe CTPAaHUIIE
AB = AC = b y taukama M u N. Jloka3atu aa je MN = a—bb .

a+
Heka je M Tauka Ha ctpanutu BC tpoyrna ABC. Jlokazatu aa Baxku HejenHakocT: AM - BC

<AB-MC+AC-MB.

Y tpoyrity ABC uwmja je ctpanuria AB = 15cm, a Bucuna CC' = 10cm, ynucaH je kBajapaT
MNPQ. Onpenu o6uM 1 IOBPIIMHY KBapaTa, ako ¢y TeMeHa M u N Ha ctpanunu AB, Teme
P je na crpannnu BC u teme Q je Ha crpanumm AC.

Y omrrpoyriiom Tpoyriny ABC ctpanuna AC je Mama oj1 ctpanuie BC. Y Tauku A KOHCTPY-
ncana je mpaBa p 1 AC u y tauku B je koHcTpyncana npaBa q L BC. Hexka ce npaBe p u g
CeKy y Tauku D M Heka IpaBa Koja caapku Tauky A u HopMmaiHa je Ha CD ceue BC y Tauku
M. Onpenu ayx AB, ako je BM=mu CM = n.

U3 Temena B pomba ABCD xoHcTpyucaHe ¢y Bucuae BP u BQ, npu yemy crpanumna AD
caapxu Tauky P, a crpanuma CD cangpsxku tauky Q. [Ipase BP u BQ cexy nujaronamny AC
penom y Taukama M u N Tako na je AM = m u MN = n. U3pauynaj PQ y GyHKIHjU M U .

Oxo Kpyra MoJyInpeyHHKa 7 OTIMCAH j€ M y KPYT je yIMCaH MPaBWIHU 1-TOYTao. AKO je a
2rb

NEaE

CTpaHHMIIa OMMCAHOT, a b CTpaHMIIA YIIHCAHOT /1-TOYTJIA OHMA j& a = . Hoxaxmu.



1)

2)

3)

4)

5)

JOMAKU 3AJATAK

Hdyxu a, b u c cy crpanune tpoyriaa ABC. Axo je ZBAC =2/ABC onpa je
a* = b (b + ¢). loxaxwu. Baxn 1 06pHyTO TBpheme?

VY napannenorpamy ABCD Ha ctpanuniama AB u BC nate cy tauke E u F Tako na je AE =
2BE u BF =3CF. Axo je S mpeceuna Tauka npaBux AF u DE, ogpenutu onnoc AS : SF.

VY tpoyrny ABC xonctpyucane cy Hopmane BE u CF na cumetpany AD yrna £ CAB.
Joxazatu na je Tana AE - DF = AF - DE .

VY tpoyrao ABC unja je crpannna AB = 56, a Bucuna CC' = 28 ynucaH je npaBoyraoHUK
MNPQ unje ce ctpanuie ogaoce kao 3 : 2. Konuka je moBpivHa TOT MpaBOyraoHMKa,
Tako 1a cy remena M u N Ha crpanuny AB, teme P je na crpanuim BC u teme Q je Ha
ctpanuu AC.

Hyxwuna ocnosuiie BC jennakokpakor tpoyria ABC je a, a my>kuHa kpaka je b. Ako je
ZA =20°, fokasatn 1a je Tama u @ + b =3ab” .
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