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EnexTpoHcku yaconuc 3a
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YpenHuk yacornuca:

np BojucnaB Auapuh (voja.andric(@gmail.com)

N3nasau:
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14000 Basmeso, [Ton JIykuna 38

Tenedon 065 291 22 00; e — mail: diofant2020@gmail.com

Cge mpwuiore, peajiore ¥ MpuMea0e CIaTH IMyTeM eIeKTPOHCKUX apeca:
diofant2020@gmail.com u voja.andric@gmail.com

Yacomnuc je OecriiaTtan

W3na3u noBpeMeHo U 1o MoTpedoun
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IIKOJIA 3A MJIAJIE MATEMATUYAPE
JIMODAHT*
[IIKOJICKA 2021/22

ITPOBHO OKPY>XHO TAKMUYELE
05. 03. 2022.

3. PA3PEJL

1. Heka je a najpehu Henapan 6poj Apyre CTOTUHE, b HajMawU MapaH Opoj YETBPTE
CTOTHHE U ¢ Opoj 1ecTe CTOTHHE unje cBe nudpe cy jennake. Oapeau OpojeBe
a, b v ¢ n u3pauyHaj BpeTHOCT u3pasa c — b + a.

2.  Konuko nma Hermapuaux Tpormdpennx OpojeBa unju je nudpa crotuHa je Beha
on 6?7

3.  bpojese 25, 27, 29, 31, 33, 35, 37, 39, 41 pacnopenu y 1moJjba (MaruqHor)
KBajpara 3 X 3 Tako ja 30up OpojeBa y CBAKOM pejly, KOJIOHH U JIMjaroHaaIu
Oyne jemHax.

4. Koauko pa3IudyuTHX TyKH, a KOJUKO KBaJpaTa BUAWII Ha cieaehoj crmmm?

5. Onpenu mudpe A, B, C u D, ako je ABC + CBA = DDD wu ako jenHakum
CJIOBMIMA OJITOBapajy jeaHake mudpe v pa3IMuuTAM CJIOBUMA PA3THIHTE UQPE.
Konuko nma peniema?

Caaxku 3aiarak ce 6oayje ca mo 20 6o10Ba.
N3pana 3amarka tpaje 150 munyTA.

Pememe cBakor 3amaTka Tpe6a KpaTKoO I/IjaCHO 06p&3HO>KI/ITI/I.



IIKOJIA 3A MJIAJIE MATEMATUYAPE
JIMODAHT*
[IIKOJICKA 2021/22

ITPOBHO OKPY>XHO TAKMUYELE
05. 03. 2022.

4. PA3PE]]

1. 30up Tpu Gpoja je 187. Ako ce mpBoM Opojy 1oaa S, Apyrom oay3me 5, a Tpehu
MMOMHOXH ca 5 nobuhe ce jeaHaku 6pojeBu. Oapeau o kojum OpojeBuMa je peu?

2. Komuko nma yeTBoponndpeHnx HenmapHux OpojeBa yuja mudpa Xubaaa je
napHa, nudpa croTuHa Mama oJl 7, a uudpa aeceruna seha ox 7?

3. Axo ce jeHa cTpaHHIIa IPaBOyraOHMWKa CMamu 3a 6 cm, a a gpyra noseha 3a
4 cm, noOwuje ce KBaaparT 4yja je MOBPIINHA jeTHAKA TTOBPIIIHHM J1aTOT
npaBoyraonuka. Opeu CTpaHuile AaTOT MPABOYTaOHHUKA U JJOOH]SHOT
KBaJpara.

4. TlpaBwuio je ma ce y jenoj ynumu Kyhe ca jeBe cTpaHe yiaulle HyMEPHIITY
HenmapHHUM, a Kyhe ca JiecHe cTpaHe yiaule HyMepulIlly HapHuM OpojeBuma. AKo
ce kyhe y Toj ynuuu Hymepuiy y jeaHoM npasiy Jlennna kyha he umatu
kyhau 6poj 37. Ako ce kyhe y TOj yauIld HYMEPHUIITY y CYIIPOTHOM IPaBITY
Jlenuna xyha he umatu kyhuu 6poj 68. Konuko kyha uma y Jlennnoj yaumu?

5. Jlar je 6pojeBnu pedbyc TPU + TPU = HIECT y xome jeqHakum clioBUMa
0JIrOBapajy jeIHaKa CJIOBA U PA3IMYUTUM CIIOBHMA OJIFOBAPajy pasInduTe
uudpe. Konuko pemewa uma natu 6pojeBHu pedyc?

Caaxku 3amarak ce 6o1ayje ca mo 20 6o10Ba.
N3pana 3amarka tpaje 150 munyTA.

Pememe cBakor 3amaTka Tpe6a KpaTKoO I/IjaCHO 06p&3HO>KI/ITI/I.



IIKOJIA 3A MJIAJIE MATEMATUYAPE
JIMODAHT*
[IIKOJICKA 2021/22

I[TPOBHO OKPY>XHO TAKMUYELE
05. 03. 2022.

5. PA3PE/JL

1.  306up uerupu 6poja je 256. Axo ce mpBom n1oAa 7, Apyrom ogysme 7, tpehu
TTOMHOJKH ca 7 ¥ YETBPTH IOLIH ca 7, 1o0ujajy ce jeaHaku opojeBu. O Kojum
OpojeBuma je peu?

2. Jat je pasnomak 2 (p u ¢ cy npupoaHu Gpojesn u p < ¢). Hammmm Hu3 of
q

HajMarer 10 Hajsehier pasomka obimka £-, axo je p - ¢ = 180.
q

3. 30up yria o, yriia CyluleMeHTHOT ca O, M yrila KOMIJIEMEHTHOT ca o je 230°.
Onpenu yrao .

4. Oppenu cBe mpocTe OpojeBe x U y TakBe aa je x + y = 84. Konuku je 30up cBUX
Moryhux BpemHoctu 6poja x?

5. Harjeckyn S=1{1,2,3,4,5,6,7,8,9,10 }. Anka je Hanucasna cBe
MOJICKYTOBE CKyMa S KOju UMajy JBa ejlemMeHTa. bpanka je cabpana cBe Opojee
y MOJICKYIIOBHMa Koje je Hanrcana Auka. Koianko moackymnoBa je Hamucaia
Anka? Konuku je 36up 6pojeBa koju je uzpauyHnana bpanka?

Caaxku 3amarak ce 6oayje ca mo 20 6o10Ba.
N3pana 3amarka tpaje 150 munyTa.

Pememe cBakor 3amaTka Tpe6a KpaTKoO I/IjaCHO 06p&3HO>KI/ITI/I.



IIKOJIA 3A MJIAJIE MATEMATUYAPE
JIMODAHT*
[IIKOJICKA 2021/22

I[TPOBHO OKPY>XHO TAKMUYELE
05. 03. 2022.

6. PA3PE]]

1. 30up gernpu 1ena O6poja je — 9, a muxoB nmpousBo je — 30. Oxpenu 30up
ariCoOJyTHUX BPEIHOCTU TUX OpojeBa.

2. Har je tpoyrao ABC y kome je yrao ZABC = 38°. Cumerpaiia criosbaiimer
yria koa TemMeHna C nipecenia npaBy AB (nmpoayxetak nyxu AB) y Tauku M,
tako na je ZAMC =22°. Oapenu yriose Tpoyriia ABC.

3. Jara cy 2022 paznmmuuta mipocta 6poja? Jlokaxu ga ce 6ap 505 matux mpocTux
OpojeBa 3aBpIliaBajy UCTOM HU(PPOM.

4. VY ynyrpammoj o6nactu Tpoyria ABC narta je tauka M. [{okaxu na je:
a) ZAMB > ZACB; 6) AM+MB < AC + BC.

5. Tlocroje ou mpocTy OpojeBH p, ¢ U ¥ TakBH n1a je p + 3q + S5r= 20227

Caaxku 3amarak ce 6o1ayje ca mo 20 6o10Ba.
N3pana 3amarka tpaje 150 munyTa.

Pememe cBakor 3amaTka Tpe6a KpaTKoO I/IjaCHO 06p&3HO>KI/ITI/I.



IIKOJIA 3A MJIAJIE MATEMATUYAPE
JIMODAHT*
[IIKOJICKA 2021/22

I[TPOBHO OKPY>XHO TAKMUYELE
05. 03. 2022.

7. PA3PE]]

1. Jlokasatu ga je 6poj 672 + 777 + 8222 4+ 9292 nemys ca 10.

2. Jar je jennakoctpanuunu Tpoyrao ABC u Tauka O Koja je ueHTap kpyra
onmcador oko Tpoyria ABC. Ha ctparannu AB nata je Tauka M, a Ha cTpaHuIIA
AC Tauka N, Tako 1a je AM + AN = AB. Jlokazatu aa je OM = ON u onpeautu
yrao ZMON.

3. Jlatu cy npupoauu 6pojesn x=3>-4-5% 6 u y=3°-4*- 5. 6%, Komuko
nenuiana uma 6poj x + y?

4.  Bucune tpoyria ABC cy 12, 15 u 20. Onpenu noaynpedyHuKk Kpyra ynucaHor y
JaTH TPOYTao.

5. Tlpuponnu OpojeBu 2, 5, 5, m, n, 11 nopehanu cy y HU3 Tako Ja CBaku cieaehu
Opoj HUje Mamu o npeTrxoaHor. Oapeau OpojeBe m U 1 TaKo Ja apUTMETHYKA
cpenuHa n1o6ujeHux 6 6pojeBa Oye 1eo 6poj.

Caaxku 3amarak ce 6oayje ca mo 20 6o10Ba.

N3pana 3amarka tpaje 150 munyTA.



Pememe cBakor 3amaTka Tpe6a KpaTKoO I/IjaCHO 06p&3HO>KI/ITI/I.

[IIKOJIA 3A MJIAJIE MATEMATHUYAPE
JIAODAHT*
[IIKOJICKA 2021/22

ITPOBHO OKPY>XHO TAKMUYELE
05. 03. 2022.

8. PA3PE]I

1. Jar je jennakokpaku Tpoyrao ABC y kome je AC=BC=9cmu AB=6cm.
Kpyxnuua ynucana y tpoyrao ABC noaupyje kpake AC u BC y taukama D u
E. Onpenu nyxuny nyxu DE.

2. Opnpenau ckyn pelierma HejeAHAUYnHE | x—5]-6]<2x+8.

3. lara je npaBuiina yetBopoctpana npuzma ABCDA’B’C’D’ unja je ocHOBHa
uBHna 8 cm u BucuHa 18 cm. Ha 6ounum nBumama npusme AA' u BB' nate cy
tauke M u N, Tako na je AM = BN = 6 cm. PaBan © caapxu ay:x MN, mipecena
NpU3MY U JIeJId IPU3MY Ha J1Ba OJueApa jeAHaKuX 3anpeMuna. Oapeauru
MOBPIIMHE 100M]eHHUX TOJIUeaapa.

4. KouBekcad MHOTOyrao M mma m cTpaHuIla, a KOHBEKCaH MHOroyrao N numa »
ctpanuua. Oxpeau m u n, ako MHoroyrao M uma 36 nujarosasia BHILE OJT
MHoroyria N.

5. Jlarajejemmaunmba x-)y*=1-2-3-..-9 - 10. KOIMKO perierma y CKyIy [eInX
OpojeBa uMa jata jeqHauynHa’?

Caaxku 3amarak ce 6oayje ca mo 20 6o10Ba.
N3pana 3amarka tpaje 150 munyTA.

Pememe cBakor 3amaTka Tpe6a KpaTKoO I/IjaCHO 06p&3HO>KI/ITI/I.
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4N ILIKOJIA 3A MJIAJIE MATEMATUYAPE
€ JJMODAHT*
s IIKOJICKA 2021/22

ITPOBHO OKPY>XHO TAKMUYELE
05. 03. 2022.

3. PA3PEJL

3AJIALIA U PELLIEFHA

1.  Heka je a Hajsehu Henapan Opoj Ipyre cTOTHHE, b HajMambH MapaH Opoj YETBPTE CTOTHHE U C
Opoj mecTe cTroTuHE 4Hje cBe udpe cy jennake. Oapenu 6pojeBe a, b U ¢ U U3pauyHa]
BPEIHOCT M3paza ¢ —b + a.

Tpaxenu OpojeBu cy: a =199, b =302 u c=1555.
Bpeanoct m3paza ¢ —b+a=555-302 + 199 =253 + 199 =452.

2. Konuko nma HemapHuX Tporudpenux OpojeBa umju je mudpa ctotuHa je Beha on 67

[IpBo pememe: Y cBakoj ox ctotuHa 7*H, 8*H, 9*H nma no 50 Henapuux Opojesa, ma je To yKyHO
3 - 50 =150 6pojena.

Hpyro pememe: 3a npBy unudpy uma Tpu kanaunata: 7, 8, 9. JIpyra mudpa moxe 6utu 6mino koja
on 10 mudapa. Tpeha mudpa je HemapHa u Moryhe je camo 5 BpeaHocTH. TpaxeHnx OpojeBa nMa
3-10-5=30-5=150.

3. Bpojese 25, 27, 29, 31, 33, 35, 37, 39, 41 pacniopeau y noska (Maru4Hor) KBajpara 3 X 3 Tako
na 30up O6pojeBa y cBakoM peay, KOJIOHH U IWjaroHaiu OyJie jeTHaK.

Kako je nentpamau 6poj Marn4HOT KBajpaTa jefHak 33, TO je KapaKTepUCTHYHH OpOj MarHIHOT
KBajpaTa jeqHak 3 - 33 = 99. Jenan ox Moryhux pacnopena natux OpojeBa je (CiuKka JIeBo):

39125135

29 |33 | 37

31 14127
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4. Komnuko pa3IniIUuTHUX AYXKH, a KOJIMKO KBaJipaTa BUIWII HA CIIMIU (I[CCHO)?

XOpHU30HTANHUX yKU (Ha XOPU30HTAJIHUM npaBama) uMa 1 +6+ 15+ 15+ 6 + 1 =44.
Beprukanaux myxu nma takole 44, ma ce Ha ciuny Moxe Buaetu 44 + 44 = 88 myxu.

Ksampatauma 1+3+5+3+1=13 crpanune 1, 4 ctpanune 2 u 1 crpanune 3.
VYxymnan Opoj kBagpataje 13 +4+1=18.

5. Onpenu mudpe A, B, Cu D, ako je ABC + CBA = DDD u ako jeTHaKuM CIIOBUMA
OJroBapajy jeaHake mudpe U pazIMIUTAM CIIOBHMA pa3IHduTe mudpe.
Konuko nma pemema?

Kako ce 30up nBa Tpoumdpena O6poja TpormdpeH 6poj, ToO Ha MECTy CTOTHHA, & CAMUM TUM HH Ha
MECTY jeauHHIa HeMa npeHoca, Tj. C + A je jemnako D. Kaxo je Ha mecty necernna 30up B + B =
D, to je D mapan 0poj.

Jaxne Tpaskenu 30mp je 222, 444, 666 nnu 888.
36up 222 otnaja, jep Ou Tama cabupim Mopanu outu 111 + 111, a To Huje Moryhe, jep nudpe A, B
u C Mopajy OUTH paznuyuTe.

Axoje ABC+CBA =444, onmaje B+B=4u A+C=4,nacy AuC jennaxu 1 u 3.
[Toctoje aBa pemema: A=1,B=2,C=3 u A=3,B=2uC=1upaau ce ocabupamnma
123 +321 =444 n 321+ 123 = 444.

Axo je ABC+CBA =666,0oamajeB+B=6,aA+C=6,nacy AuCjeanaku 1 u 5, unu 2 u 4.
[Toctoje uetupu pemewa: A=1,B=3,C=5A=5B=3,C=1;A=2,B=3,C=4u

A=4, B=3uC=2upanuce o cabupamsuma 135 + 531 = 666, 234 + 432 = 666, 432 + 234 = 666
n 531 + 135 = 666.

Axoje ABC+CBA =888,onmajeB+B=8,aA+C=8 nacyAuCjennaku l u7, umu 2 u 6
nu 3 u 5. [loctoju mect pemema: A=1,B=4,C=7;A=2,B=4,C=6; A=3,B=4,C=5;
A=5B=4uC=3;A=6,B=4,C=2uA=7,B=4,C=1upaau ce o cabupamuma
147 + 741 = 888, 246 + 642 = 666, 345 + 543 = 888, 543 + 345 = 888, 642 + 246 = 888 u

741 + 147 = 888.

YkymHo uma 2 + 4 + 6 = 12 pememna.

12



I.,f‘:‘ w’ﬁ IIIKOJIA 3A MJIAJIE MATEMATHUYAPE
v T

X JIMODAHT*
[IIKOJICKA 2021/22

=

ITPOBHO OKPY>XHO TAKMUYELE
05. 03. 2022.

4. PA3PE]]

3AJIALIA U PELIEHA

1. 306up tpu Opoja je 187. Ako ce mpBoM Opojy J0a 5, IpyroM oxy3me 5, a Tpehin moMHOXH ca
5 mobwuhe ce jennaku 6pojeBu. Onpenu o KojuMm OpojeBrMa je peu?

Heka je Tpehu ox 6pojesa jennak x. [Tocine MHOKeHa ca 5 oH nocTaje 5x. Tazxa je npBu 6poj 5x — 5
U Apyru 6poj 5x + 5. Cneqn raje 5x — 5 +5x+5+x=11x=187ux=187:11,majex=17nu
5x = 85. Tpaxenu 6pojeBu cy 5x —5=85-5=80, 5x+5=85+5=90 ux=17.

2. Konuko nMa yerBopordpeHnx HemapHuX OpojeBa unja nudpa xuibaja je napaa, nudpa
CTOTHHA Mama of 7, a udpa neceruna Beha ox 7?7

3a mudpy xmipaga nma 4 kaaaunata — 2, 4, 6 u 8. 3a uudpy crornaa uma 7 moryhnoctu — 0, 1, 2, 3,
4,5, 6. 3a u¢py meceTuia KaHIUAATH ¢y camMo 8 1 9 U 3a mudpy jeaArHUIIa Cy npeasuhere camo
Henapue mudpe 1, 3,5, 7, 9. YkynHo ce goduja 4 -7 -2 - 5=28 - 10 = 280 6pojesa.

3. AKko ce jenHa CTpaHHUIIa IPAaBOYraoHWKA CMamH 3a 6 cm, a a pyra noseha 3a
4 cm, nobuje ce KBaJpaT uMja je MOBPIIKHA jeTHAKa MOBPIIUHY JATOT PaBOYTaOHUKA.
Onpeny cTpaHUIe TAaTOT IPABOYTaOHUKA U TOOHMjEHOT KBaJpara.

a

a 6

Hexa je cTpannia kBaapara jeaHaka a. Taga cy cTpaHuIle TpaBOyraoHHKaA jeHake a + 6 u a — 4.
Kako je moBpmmHa mpaBoyraoHHKa jeJJHaKa MOBPIIMHH KBaIpaTa TO €€ KyTH JIe0 MPaBOYraoHHKa
,,TIPENINBa‘“ y J)KyTH J1e0 KBaJpaTa (a IPBEHHU €O j€ 3ajeTHUYKH) U TH JICIIOBH UMajy jeTHaKe
noBpiuHe. Tana je 6(a —4) =4a, naje 6a —24 =4a. Cnenu na je 6a =4a + 24w 6a —4a=2a =
24, naje a =24 :2 =12 cm. 3Hauu jia je cTpaHuIla KBaapaTa 12 cm, a CTpaHUIle MPaBOYTaOHUKA CY
at6=18cmua—4=8cm.
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4.  TlpaBuio je na ce y jenoj ynuuu kyhe ca ieBe CTpaHe yJlHile HyMepUIlly HemapHuM, a kyhe ca
JIeCHE CTpaHe yJIUIIe HyMEpHILy MapHUM OpojeBrMa. Ao ce Kyhe y Toj yiaunu Hymepumy y
jennom mpaBity Jlennna kyha he umatu kyhau 6poj 37. Ako ce kyhe y T0j YAl HyMEpHIILy
y cynpoTHoM TipaBiy Jlenuna kyha he umaru kyhau 6poj 68. Konmuko kyha nma y JlennHoj
ynunu?

Axo Jlennna xyha y jenqHom mpasiy uMa Kyhau 6poj 37, To 3Ha4M 11a Cy MPETXOAHO HyMEpHCaHe
kyhe OpojeBuma 1, 3, 5, ..., 33, 35 u uma 18 xyha (nipe Jlenune). Ako ce kyhe Hymepumy y
CYNIPOTHOM CMepY, OHJa cy OpojeBu kyha 2, 4, 6, ..., 66, 68 1 uma ux 68 : 2 = 34 (yxpyuyjyhu u
Jlennny xyhy. Cnenu na y Jlennnoj ynunu uma 18 + 34 = 52 kyhe.

Moxe u 18 + 33 + 1 (Jlennna kyha) = 52 kyhe.

5. JHar je 6pojesnu pedyc TPU + TPU = HIECT y xome jeJJHAKUM CIIOBUMa OJITOBapajy jeTHaKa
CJIOBA U Pa3IMYUTHM CIIOBHMA OATOBapajy pasznmuure mudpe. Konmnko pemema nma natu
OpojeBHU pedyc?

Kako je na mecry jenununa M+ U =T, to je T mapHa uudpa.
Kako je na mecty xuspana cioso 1l koje je jennako 1, To y 36upy T + T moctoju npeHoc, mTO

3Haun naje T> 5. 3naun naje T=6 wnu T = 8.

Axo je T =6, onna je 6PU + 6PU = 1EC6, na je 1 =3 wnu U = 8.

Axo je U =3, onna je 6P3 + 6P3 = 1EC6. P He moxe outu 0 (jep 6u taga u C 6wio 0), He Moxe
outu 1 (jep je LI = 1) u He Mmoxe 6utu 3 (jep 6u Taga C 6mio 6) u He Moske OutH 6 (jep je P = 6).
Tana nucy moryha uu cabupama: 623 + 623 = 1246 (ne nonazu y oo3up jep je E=P); 653 + 653 =
1306, 673 + 673 = 1346, 683 + 683 = 1366, 693 + 693 = 1386 (jep 6u Tana E 6uno jennako ca 1
jemnako 3). Jemuno Moryhe cabupame je 643 + 643 = 1286

Axo je 1 =8, onna je 6P8 + 6P8 = 1EC6. P e moxe Outu 0 (jep 6u Taga u C 6mio 1), He Moxe
ourtu 1 (jep je LI = 1), e moxke outu 6 (jep je T = 6).

Tana Hucy moryha Hu cabupama: 628 + 628 = 1256 (ne momnazu y oo3up jep je E = P);

658 + 658 = 1316 (jep je LLI = C), 688 + 688 (jep je P =H), 699 + 699 = 1398 (jep je P = C)

Ako je P =3, oHna je 638 + 638 = 1276; ako je P =4, onna je 648 + 648 = 1296; ako je P =7, onna
je 678 + 678 = 1356;

3a T = 6 moryhe cabupama cy 643 + 643 = 1286, 638 + 638 = 1276; 648 + 648 = 1296 u
678 + 678 = 1356.

Cnnanaum pazmarpameM 3a T = 8, onHocHo 1 =4 u 11 = 9 ce n06mjajy u octana pemiema:
854 + 854 = 1708, 864 + 864 = 1728, 829 + 829 = 1658, 839 + 839 = 1678, 869 + 869 = 1738,

YxynHo uma 4 + 5 =9 peniema.
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o LIKOJIA 3A MJIAJIE MATEMATHUYAPE
€ JUODAHT
i LIKOJICKA 2021/22

I[TPOBHO OKPY>XHO TAKMUYELE
05. 03. 2022.

5. PA3PE]I

3AJIALIA U PELIEHA

1. 306up uetupu Opoja je 256. Ako ce mpBOM Jo/ia 7, ApyroM oaysme 7, Tpehu moMHOX U ca 7 1
YETBPTH MO ca 7, 1o0ujajy ce jeaHaku opojeBu. O kojum OpojeBuMa je peu?

Heka je Tpehu 0poj jennak x. Tana je cy mociie u3Bohema onmucaHux orneparmja CBu OpojeBu
jennaku 7x. [IpBu 6poj je Taga 7x — 7, apyru 7x + 7, Tpehu 6poj X, a ueTBptH 7 - 7x = 49X.
Cnemmpaje 7x —5+7x+5+x+49x = 64x =256, ma je x =256 : 64 =4 u 7x = 28,
Tpaxenu OpojeBucy 7x —7=28 - 1=21;7x+7=28+7=35;x=4u7x - 7=196.
CabupameMm 21 + 35 + 4 + 196 nobuja ce 56 + 200 = 256.

2. [art je paznomak v (p u q cy npupoaHu OpojeBu U p < ¢). Hanmimm HU3 071 HajMamer 110
q

HajBeher paznomka o0IrKa v ,ako je p - g = 180.
q

2 3 4 5 6 9 10 12
TpakeH! Pa3IOMI CY —— , — , ——, —— , —— , —— , —, ——, — .
180 90 60 45 36 30 20 18 15
| 3 4 5 6 9 10 12
BuxoB nopemakje — < —< —<—< —< —< —< —< —.
180 90 60 45 36 30 20 18 15

3. 30up yrna o, yria cyIuieMEeHTHOT ca oL U yIJia KOMIUIEMEHTHOT ca o je 230°.

Onpenu yrao o.

3a yrao o cymiemenTaH je yrao 180° — o, a kommiemenTas je yrao 90° — a. 13 ycioBa 3agatka je
o+ 180° —a +90° — a = 230°. Cnequ ma je 270° — o = 230° u o =270° —230° = 40°.
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4. Onpenu cBe mpocTte OpojeBe x U ) TakBe 1a je x + y = 84. Konuko peniema nma iata
jemHaunHa x?

[IpocTtu 6pojeBu X 1 y cy HemapHH, na cy Moryha pemema: x =5,y =79; x=11,y=73;
x=13,y=71; x=17,y=67; x=23,y=61; x=31,y=53; x=37,y=47, x=41,y=43.
Hab6pojano je 8 pemrema, 3a X <y. 3a X >y uMa jour § permema, MTo je YKyIHO 16 peniema.

5. HarjeckymnS={1,2,3,4,5,6,7,8,9,10 }. AHKa je HanKcaJa CBE MOJACKYIIOBE CKyma S
KOjU MMajy JBa ejeMeHTa. bpanka je cabpaiia cBe OpojeBe y MOJCKYOBHMA KOje je Harmcana
Amnxka. Konmko moackynosa je Hanmcana Anka? Konwmku je 30up OpojeBa Koju je m3padyHaia
bpanka?

IIpBu enemeHaT ABOENIEMEHTHOT MOJCKYTa ce Moke u3abparu Ha 10, a 1pyru Ha 9 HauMHa, n1a je
yKymaH 0poj aBoeneMeHTHHX ckymnoBa 10 - 9 : 2 (jep je moACKyT {X, y} UCTO IUTO U MOJACKYTI {Y, X}.
To 3naum na je AHka Hanucana 45 JBOeNEMEHTHUX MOACKymoBa. Y 45 noackynosa uma 90 6pojeBa
u cBaku ox1 10 exemeHTa ckyna S ce KOMOHMHYje ca CBakKMM 0OJ1 MpeocTanux 9 6pojesa. To 3Hauu aa
je cBaku ox 10 OpojeBa kopumthen 9 myta. Ha mpumep: {3, 1}, {3, 2}, {3, 4}, ... {3,9}, {3, 10}.
[Ipema Tome bpanka je m3pauynana 36up 9- (1 +2+ ... +9+10)= 9-55=495.
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s [IIKOJIA 3A MJIAJIE MATEMATHUYAPE
U el JIAODAHT
s HIKOJICKA 2021/22

I[TPOBHO OKPY>XHO TAKMUYELE
05. 03. 2022.

6. PA3PE]

3AJIALIA U PELLIEHA

1.  30up uetupu 1ena o6poja je — 9, a ’BUXOB pou3Bo je — 30. Oapean 30Up arcoaTyTHUX
BPEIHOCTH THX OpojeBa.

Kakoje30=1-2-3-5=1-1-1-30=1-1-2-15=1-1-3-10=1-1-5-6uKako je
HeTaTHBaH Mpou3Bo MOoryh caMo ako je jexan Opoj HeraTHBaH WM Cy TpH Opoja HeTaTHBHA, TO j&
30up — 9 moryh camo y ciyuajesuma 1 + (-2) + (=3) + (-=5) u 3+ (=1) + (1) + (-10). 36up
aTnCOMYTHUX BPEAHOCTH TpakeHUX OpojeBaje 1 +2+3+5=11wm3+1+1+10=15.

2. Jar je tpoyrao ABC y kome je yrao ZABC = 38°. CumeTpaina croJpalliber yriia Kol TeMeHa
C npecena npaBy AB (mpoxyxerak xyxxu AB) y Tauku M, Tako ga je ZAMC = 22°. Onpenun
yraose Tpoyria ABC.

Kako ce cumerpana yHyTpalmer 1 CUMeTpaia CloJballl el yIiia TPoyria ceKy nox yriom o 90°,
10 je ZMCN = 90° (Bunu ciuky). Taga je ZMCB = ZMCN + ZNCB = 90° + y/2. U3 Tpoyrna
MCB crequ na je ZMCN = 180° — ZCMB — ZMBC = 180° —22° — 38° = 120°. Kako je 90° + y/2
=120° 1o je y/2=30°maje y=60° Tamaje o= 180°-f -y=180°-38°-60°=82°.

C
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3. JHara cy 2022 paznuuuta mpocta O6poja? Jlokaxu na ce 6ap 505 natux mpocTtux OpojeBa
3aBpIIaBajy UCTOM ITUGPOM.

[Ipoctu 6pojeBu ce 3aBpmanajy mudpama 1,2, 3,5, 7u 9.

Pacnopeanmo gare mpocte 6pojeBe y 6 kitaca Tako mrto he y cBakoj Kiacu OUTH CBU MPOCTH
OpojeBH KOjH Cce 3aBpIIaBajy uCToM nudpom. Y kinacama 2 U 5 Moxe OMTH HajBHIIE IO jeaaH Opoj,
jep cy cBU ocTaiu OpojeBH KOjH ce 3aBpiIaBajy nuppama 2 U 5 CI0KEHH.

Kana ce mpeocranmmx 2022 — 2 = 2020 OpojeBa pacronenu y 4 kiiace, OHAA y jeHO] KJIaCH, Ha
ocHOBY [lupuxineosor npuHiumna uMa 6ap 2020 : 4 = 505 npocTux 6pojea.

4. Y ynyrpammoj obnactu tpoyria ABC nara je tauka M. Jlokaxu ja je:
a) ZAMB > ZACB; 6) AM+MB <AC + BC.

a) AKO ce HCKOPHCTH YMEbEHHIIA /1A j€ CIIOJhAIbH Yrao TPoyIia jelHaK 30Mpy ABa YHyTpallbha
Hecyce/Ha yriia TpoyrJia, OHJa je:
ZAMB = ZMNB + ZMBN = ZACN + ZCAN + ZMBN > ZACN = ZACB (Buau ciuky).

c

A B

0) AKO ce HCKOPUCTH TeopeMa 0 OJJHOCY CTpaHHIIa TPOYTJIa, KOHKPETHO Jia je 30up JIBe CTpaHHILIE
yBek Behu ox Tpehe crpanuie nobuja ce:
AC+BC=AC+CN+NB>AN+NB=AM +MN + NB > AM + BM.

5. Komuko pememwa nma jeqaaunna p + 3q + 5r = 2022, ako cy 6pojeBu p, ¢ ¥ ¥ IPOCTU
OpojeBu?

AKO ¢y p, ¢ ¥ r HETIapHH TIPOCTH OpOojeBH , OHAA je p + 3¢ + Sr HenmapaH Opoj u mpobieM Hema
pemema. Jlakie, jenan o mpocTux Opojesa p, ¢  r je mapas.

1) Hexka je p =2. Onpna je 3g + 5r =2020. Kako cy 5r u 2020 nespuBu ca 5, To Mopa OUTH U ¢.
Jenuau TakaB 6poj je ¢ = 5. Tama je Sr=2020 — 15 =2005, ma je »=2005:5 =401, mro jecte
mpocT 6poj.

2) Axojeg=2,0oHnajep + 6+ 5r=2022, maje p + 5r=2016. JlobujeHa jeqHaunHa ©UMa MHOT'O

(amm He ¥ GECKOHAYHO MHOTO) pelemha 00IHnKa 2016 =p = 2005+1=p

=503 + I;p ,jep

kan rox je p = 10x + 1 mpoct 6poj, » he Outu npupoaan 6poj. Tpeba BUACTH KOjU O] TAKO
nobujeHnx Oopojesa je mpoct. Ha mpumep 3a p = 11, nobmja ce naje »=(2016—11):5=2005:5=
401, a To je mpocT Opoj.
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3) Akojer=2,onmajep +3r+10=2022,naje p +3q=2012. JloOujena jeqHaunHa ©Ma MHOTO
2012 -p  2010+2-p

(a1 He ¥ OECKOHAYHO MHOT0) pelemha 00JInKa =670 + 2%1) . Axo

je p =3k + 2, g he 6utu npupoxan 6poj u Tpeda BUIETH KOjU O/ TAKO JOOHjeHHX OpojeBa je mpocT.
Ha nipumep 3a p = 11, nobuja ce naje 31 + 3¢+ 10=2022, onna je 3¢ =2022 -41=1983 u
g =661, aTo je mpocT Opoj.

Hanowmena: 3amarak je 1o moja caTa mpeJ moYeTak TakMu4dema riracuo: [locToje mu mpocTtu
OpojeBH p, g W ¥ TakBU 1a je p + 3q + 5r=2022?

AN je HenmaXkKikhOM cacTaBjbaya 10010 GopMy Koja ce MmojaBuiia Ha MPOOHOM TaKMHUYEHY U KOja
Jl0Ka3yje 1a mpo0seM UMa BUIIIE pellieka, Koja ce M3riiea MOTy nmpedpojaTu caMo y3 moMoh
pauyHapa.

300r TOTa CE TaKMUYaprUMa H3BHbABAMO, jep je aHATUTHIKH MPpedpojaTH peniema J0CcTa TeIIKo, a

BEPOBATHO Cy M3TYOMIIM MHOTO BpeMeHa MoKymiaBajyhu ga Hal)y HeKy uzejy 3a mpebpojaBame..
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s HIKOJIA 3A MJIAIE MATEMATHUYAPE

S IIKOJICKA 2021/22

I[TPOBHO OKPY>XHO TAKMUYELE
05. 03. 2022.

7. PA3PE]]
3AJIALIA U PELLIEFHA

1. Jlokasatu 1a je 6poj 6222 + 722 + 82922 + 9222 nempyg ca 10.

Bpoj 6% ce 3aBpruasa mudpom 6.

Bpoj 7*=49 - 49 ce 3aBpmasa rudpom 1, ma ce n 6poj 72 = (7*)**® zappmasa rudpom 1, a 6poj

72022 _ 72020, 52 3aBpIasa muppom 9.

Bpoj 8*= 64 - 64 ce 3aBpuasa mudpom 6, ma ce u 6poj 82 = (8%
82022 — 82020 . 82

°% 3appimasa udpom 6, a 6poj

ce 3aBpuIaBa nuppom 4.
Bpoj 9% = 81 ce 3aBpmasa wudpom 1, ma ce u 6poj 92°* = (9%)'!! zappurasa mudpom 1.
36up GpojeBa 67020 + 72022 + 82022 1+ 9222 e 3appmana wudpom Hyma (6 + 9 + 4 + 1 =20), ma je

nespuB ca 10.

2. Jar je jemnakoctpannunu Tpoyrao ABC u tauka O koja je IeHTap Kpyra OMUCaHOT OKO
tpoyria ABC. Ha crpanunin AB nara je Tauka M, a Ha crpanuim AC tauka N, Tako 1a je

AM + AN = AB. [lokazatu na je OM = ON u oapeautu yrao ZMON.
C

Heka je AB=BC =CA =a unekaje MB =x, onnaje AM =a-x. Tanaje AN=xuNC=a-x.
Tpoyrnosu AON u BON cy nogyaapuu (AN = BM = x, ZNAO = ZMBO =30° u AO = CO xao
noiynpeyHuiy kpyra). U3 nogynapaoctu je OM = OB u /NOA = ZMOB.

Tanma je ZMON = ZAOM + ZNOA = ZAOM + ZMOB = ZAOB = 120°.
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3. Jlatu cy nmpupojHu OpojeBu x = 34556 u y= 3°- 4% 57 6% Konmko aenmiara uma
opoj x +?

I/I3yCJIOBa321)1aT1<ajex=32~43'54~65=32'26~54'25~35 =237 5%y
y:35.44'53.62:35'28.53.22'32:210.37'53

Tamajex +y=2"-3"-5* +219.37.53 =219.37. 532 . 5+ 1)=2'0-37. 5% 1.

Jlobujenu 6poj x +ymuma (10 +1)(7+ 1)+ 1)(1+1)=11-8-4-2 =288 -8 =704 nenuorna.

4.  Bucune tpoyrna ABC cy 12, 15 u 20. Oxpeny nomaynpedHuK Kpyra yIucaHor Y JaTh

TpOyTao.
. P 2P .
IIpBo pememe: IlomynpedHrk Kpyra yrnucaHor y Tpoyrao je r = — = ———— . Kako je
s a+b+c
2P 2P P 2P 2P 2P 2P P . 2P .
a=—=—7=—,b=—=—unc=—=—=—mT0je at+tb+c = — .Tanaje
h, 1 6 hy 15 h. 20 10 5
2P
T
5

2PV (PY 16P% +9P2  25P  (PY
o422 = =|—| =a" cunemu na
15 10 4.9.25  36-25 L6

je Tpoyrao npaBoyriiy, 1a cy aBe Behe BIUCHHE TpOyIjla HCTOBPEMEHO M KaTeTe. Tasa je XumoTeHysa
b+c—-—a 15+20-25 10

jeqHaka 25, majema je r = =
J J J ) 5 5

Jlpyro pememe: U3 b* + ¢ = (

5.

Tpehe pememe: W3 Xeponose popmyite ce noduje aa je P =150, ma je rana a = 25, b =20, ¢ = 15.
Jlasbe u3padyHaBame AaTO je Y APYrOM pEIiciby.

5. Tlpuponnm Opojesu 2, 5, 5, m, n, 11 nopehanu cy y Hu3 Tako na cBaku cienehu 6poj auje
MamH o1 mpeTxoaHor. Onpenu OpojeBe m 1 n TaKo J1a apUTMETHYKa CpearHa T00ujeHnX 6
OpojeBa Oyne 1ieo 0poj.

2+5+5+m+n+11  23+m+n

6 6
Kakoje 10<m+n<22,10je23+10=33<m+n+23=6xk< 45=23+22,10]j¢
33

—SKSE. Tamaje 6 <k <7.
6 6

Axko je x =6, oHna je 23 + m +n =36, ma je m +n =13 u no0Oujajy ce aABa peniema:

W3 ycnoBa 3amatkaje S<m<n<1l. Tanaje

m=5n=8um=6n="17.
Axojex=7,oamaje23+m+n=42,maje m+n=19u300or 5<m<n<11 gobujajy ce jour aBa
pemewa: m=8,n=11 u m=9,n=10.
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ﬂ:ﬁ [IIKOJIA 3A MJIAJIE MATEMATUYAPE
€ JAODAHT
S IIIKOJICKA 2021/22

I[TPOBHO OKPY>XHO TAKMUYELE
05. 03. 2022.

8. PA3PE]]

3AJIALIU U PELLIERHA

1. Har je jennakokpaku Tpoyrao ABC y kome je AC=BC =9 cm u AB = 6 cm. Kpyxnuna
ynucana y Tpoyrao ABC noaupyje kpake AC u BC y taukama D u E. Onpenu nyxuny
nyxu DE.

Hyxu AD u BE kao TaHreHTHE AyXH jeTHAKE Cy Ay KHUMa
AC'u BC'u jegnaxe 3 cm. Tana cy nyxy CD u CE jennake
9-3=6cm.

Tpoyrnosu ABC u CDE cy cnnunu (uMajy cBe
onrosapajyhe yriose jenHake).

U3 cnmanoctu je AC : AB=CD : DE, T1j. 0
9:6=06:DE. Cnenu na je 9 - DE = 36, 3 3
na je DE =4 cm.

2. Ogapenu cKym pellierkha HejeJHaunHE |l x=5]-6]<2x+8.

AKo je X < 5 HejelHauMHA je eKBUBAJICHTHA ca |5-x—6]=]-x-1]<2x+8.

AKo je X > 5 HejeTHAUMHA j€ CKBUBAJICHTHA Ca x=5-6]=Ix-11] <2x+8.

1.1. Akojex<5u—x—1>0,Tj. ako je x <— 1, HejemHaumHa mocraje —Xx — 1 <2x + 8.
Tamaje 3x>-9 u x> —3. CKyn pemiema y TOM HHTEepBany je S; = (-3, —1).
1.2. Akojex<5u—x—1<0,Tj.aKo je x > — 1, HejegHaunHa mocTaje X + 1 <2x + 8.

Tamaje 1—8 <2x—x, 1j. x >—7. CKyI peniewma y TOM HHTepBamy je S, =[—1, 5).
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2.1. Akojex=>25u x—11<0, 1j. ako je x <11, HejemnaunHa nmocraje 11 —x <2x + 8.
Tamaje 3x >3 m x> 1. Ckyn pemiema y TOM HHTEpBaiy je S; =[5, 11).
2.2. Akojex=>25u x—112 0, 1j. ako je x > 11, Hejennaunna moctaje X — 11 <2x + 8.

Tamaje — 11 -8 <2x—x m x> —19. Ckyn pemiema y TOM UHTEpBaiy je Sy =[11, o).

Ckym pemema HejeqHaunHe S =S; U S, U S350 Sy = (-3, -1) U [-1,5) U [5, 11) U [l1,0) =
('39 OO)

3. [ara je mpaBmiHa yeTBopocTpana npusmMa ABCDA’B’C’D’ unja je ocHOBHa UBHIA § cm U
BucuHa 18 cm. Ha 6ounnm nBumama AA' u BB' nate cy tauke M u N, tako 1a je AM = BN =
6 cm. PaBan 7 caapsxu ny>)x MN 1 nenu npusmy Ha J1Ba MOJIHepa jeHAKUX 3alpeMUHa.
OnpeanTy NOBPILIMHE JOOWjEHHUX MOJIHEAApa.

B

c ]
1
]
EG i [Tpecek paBHU 1 pu3Me je mpaBoyraoHuk MNPQ
& s KOjH MPHU3MY JIeJIH Ha J[Ba MOy JapHa Toireapa
' 2 (Bumu chmKy).
1
° : [onuenapcky nospi unne kBaapatr ABCD,
: npasonyraonnu ABNM, MNPQ u CDQP u nBa
1
“ ! i noxynapHa tpaneza AMQD u BNPC.
. : o U3 mpasoyrior tpoyriaa MQK xyx MQ = 10 cm.
: 8 6 [ToBpiinHa monuenpa je:
K 8 . 4 P=88+86+810+812+2:(6+12)8:2=
c;'- _____________ B 64 + 48 + 80 + 96 + 144 =332 cm™.
5 ,’1 6
I, 8
¢
e 8
D A

4.  KouBekcan MHOroyrao M uma m CTpaHulla, a KOHBEKCAaH MHOTOyrao N uMa # CTpaHuLa.
Onpenu m u n, ako MEOroyrao M nmMa 36 nujaronana Buie oJ MHOroyria N.

Ako MHOrOyrao M mmMa m cTpaHuIla, a MHOroyrao N # CTpaHUIla, OHIa je m>n>2 u
m(m—-3) n(n-3)
2 2
Cnemunaje (m—n)(m+n)—3(m—-—n)= (m—n)(m+n-3)="72.

=36. Tamaje m*—3m—n"+3n =72, 1. m*—n*— 3(m—n) =72.

BpojeBum —n u m + n— 3 cy paznuuure NapHoCTU U m +n —3 > m— n.
VY 003up nonaze ciayvajeu: m+n—-3=72 u m—n=1; m+n—-3=24u m—n=3;
m+n—-3=9um—n=_8.

Tpaxena pemiewacy: m=38, n=37, m=15,n=12,m=10,n=2.

[Mocnenme pememe HE OATOBapa yCIOBUMA 3aaTKa, jep He MOCTOjH MHOTOYTao ca 2 CTpaHHIIE.
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5. Jlataje jemHaumna x-y*=1-2-3-..-9 - 10. Konmko pememsa y CKyIy LeIux 6pojeBa nMa
JiaTa jemHaunHa?

JennaunHa x -y2 =1-2-3-..-9-10=2%3%5%7 he Y CKyIly IPUPOJHHUX OpOjeBa MMATH
OHOITHKO pelliera KOIMKO ce o opoja 2° - 3*+ 5% Mosxe HanmpasuTH noTmyHux KBagpara. Kako je
2%-3%. 5= (2% 3% 5)? 10 3Haunm xa je y jeanako Gpojy memmnana Gpoja 2° - 3%+ 5, a To je
@G+DR2+1)(1+1)=5-3-2=30. To 3naum ga y cKymy mnenux Opojesa jenHaunHa nma 60
pelie’ma, jep ako je y peliemke, OHJIA je U —) PelIcHkhe naTe jeHaunHE.
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