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HIKOJIA 3A MJTIAJIE MATEMATHUYAPE
»ANIODPAHT* — BAJbEBO
[ITKOJICKA 2023/24

3. PA3PE]]

I[TPOBHO OKPYXKHO TAKMHUYEBE
09. 03. 2024.

1. Anexca je 8 ronune crapuju ox @ununa. Konnko roguna nma Anekca, a Koauko O, ako
Anekca uMa TpH myta Bulie roanHa oa Oumna.

2. Jlaro je cabupame A + AA + AAA = ABC y xoMe jeqHaKuM CJI0OBHMa OATOBapajy jeIHaKe
nudpe 1 pazTUINTHM CIIOBUMA OJroBapajy pasnuuute nudpe. Oapenu cBa Mmoryha pemiema.

3. 30up aBa npupoaHa 6pojaxuy je 12.
a) Oppenu HajMamky BPEIHOCT U3paza 89-x — 7-y.
0) Onpenu Hajpehy BpeaHoct u3paza 91-x — 13.y.

4.  JlomyHu moJka JAaTOT KBajpaTa (CJIMKa JICBO) MIPUPOTHUM OpojeBHMa Tako J1a 30up OpojeBa y
CBaKO] XOPU30HTAJIHM, BEPTUKAIIM U JMjaroHaau Oyje jeTHaK.

2| s VaVAVAN

5. Konuko IyXH U KOJMKO TPOYIJIOBa BUJUII Ha MPETXOAHO] CIUIHM (CIIMKA AECHO).

Caaku 3amarak ce 6oyje ca o 20 6o10Ba.
W3pana 3anatka tpaje 150 munyra.

Pememe cBakor 3ajaTka Tpeda KpaTko M jJaCHO 0OPa3IOKHUTH.



HIKOJIA 3A MJTIAJIE MATEMATHUYAPE
»AAODPAHT* — BAJbEBO
HIKOJICKA 2023/24

4. PA3PE]]

I[TPOBHO OKPYXKHO TAKMHUYEBE
09. 03. 2024.

1. 30up 10 npupoauux 6pojea je 2024. Konuku he Outu 36up tux 10 6pojeBa ako 7 cabupaka
yBehamo 3a 10, a Tpu cabupka ymamumo 3a 20?

2.  O6um npaBoyraonuka je 2024 cm. IlpaBoyraonuk je mojaesbeH Ha 10 jemHaKuX
(momymapHUX) KBajipaTa 4dje CTpaHUIle UMajy TYKHUHE U3PKEHE MPUPOIHUM OpojeM
neHTuMerapa. Oapean 0OUM ¥ MOBPIIMHY jeHOT OJ1 THX KBaJpara.

3.  3aHymepanujy kyhHUX OpojeBa Ha JIECHO] CTPAHUIIC YIIHIIE, TJIe Cy CBE MapHu OpojeBH Kyha,
ynoTpebsbeHo je 274 mudpe. Konuko mudapa je ynorpedsbeHo 3a Hymepanujy kyha Ha JeBoj
CTpaHH YJIHIIE, aKO Cy ca JIEBE CTpaHe yiuIile uMa 25 Kyha Mame Hero Ha JeCHOj CTpaHH
YIJIMIIE M aKO Cy cBe kKyhe HymMepurcaHe HermapHuM OpojeBuma?

4.  Tlerap u [1aBne cy cBoje yacoBHHKe AoTepanu Ha TauHo Bpeme 09.03.2024, y 10:00 yacosa.
IleTpoB yacOBHUK IOKa3yje Ta4YHO BpeMe, a [1aBoB 4yacCOBHUK CBAKOr cara (yaca) Hampenayje
(>xypm) o 1 (jeman) munyt. Konuko catu 1 munyrta he 6utu 16.03.2024. na [1aBnoBom
4acOBHHUKY, Kaaa Ha [letpoBom vacoBHuKy Oyne 12:00 catu?

5. 306up 11 y3acTonHux napHux npupoaHux opojesa je 2024. O kojum OpojeBuma je peu?

Caaku 3amarak ce 6oyje ca o 20 6o10Ba.
W3pana 3anatka tpaje 150 munyra.

Pememe cBakor 3aaTka Tpeba KpaTko M jJaCHO 0Opa3IOKHUTH.



HIKOJIA 3A MJTAJIE MATEMATHUYAPE
»ANIODPAHT* — BAJbEBO
HIKOJICKA 2023/24

5. PA3PE]]

I[TPOBHO OKPYXKHO TAKMHUYEBE
09. 03. 2024.

1.  TlpaBe a u b cexy ce y tauku O, Tako aa je LaOb = a = 42°. Hauptaj oarosapajyhy ciauky u
o0ernexu 1 u3pavyHaj yriose 3, Y ¥ 0, ako je yrao 3 KOMIJIEMEHTaH yIriry o, yrao y
CYIUIEMEHTaH yIIIy O, @ YTao O YHaKpCaH ca yriiom o.

2. TlpowsBoj Tpu pa3nuuuTa IpupoaHa opoja a, b u ¢ je 2024.
a) Kommkwu je Hajmamu Moryhu 30up O6pojeBa a, b u ¢?
6) Komukwu je Hajpehu moryhu 30up 6pojeBa a, b u c?

3. Onpenu ckynoBe A u B rakBu na je: AuUB ={1,2,3,4,5,6,7,8,9}, AnB={8,9}, 30up
eneMeHaTa cKkyna A jeaHak 30upy enemeHara ckyrna B u 6poj enemenara ckyma A Behu oJ1
Opoja enemenara ckymna B. Konuko uma paznuuutux peniesma?

4.  Konuko nma yetBopoundpenux 0pojeBa aesbuBux ca 4 umje cy cse nudpe npoctu 6pojeBu,
ako ce nudpe: a) He MOTY TOHaBJbaTH; 0) MOTY MOHABIJHATH?

. . 34 .
5. 30up aBa pa3joMka ca jeTHOIU(PEeHUM UMEHUOIMMA j& ETh O xojuMm ce paznomiuma ce

panu? Konuko uma pemiema?

Caaku 3amarak ce 6o1yje ca mo 20 6o/10Ba.
W3pana 3anatka tpaje 150 munyra.

Pememe cBakor 3aaTka Tpeda KpaTko M jJaCHO 0Opa3IOKHUTH.



HIKOJIA 3A MJTIAJIE MATEMATHUYAPE
»ANIODPAHT* — BAJbEBO
[TKOJICKA 2023/24

6. PA3PE]]

I[TPOBHO OKPYXKHO TAKMHUYEBE
09. 03. 2024.

1.  Koucrpyucaru jeauaxokpaku Tpoyrao ABC (AC = BC) ako je AB + BC =8 cm u axo je
ZABC = 30°.

2.  Konuku numa neceronudpeHux 06pojeBa Koju cy Ae/buBH ca 18, koa kojux cy cBe mudpe
paznuaute?

3.V mapanenorpamy ABCD, na nujaronanmu AC nara je tauka E, TakBa na je AE = BE = BC.
Nzpauynatu ZCAB u ZBCA, ako je ZCDA = 102°.

4.  Konuko HajMame W KOJMKO HajBUIIE Y3aCTOITHUX LIeTuX OpojeBa Tpeba cabparu 1a Ou ce
no6wuo 36up 20247
5. Hemra u Cama okpeue jeany 3rpany 3a 40 catu. Cama u Pama okpeue ucrty 3rpaay 3a 72

carta, a Pamma u Hema okpeue 3rpany 3a 60 catu. 3a konuko caTi Ou 3rpany okpeuwin Hea,
Camma u Pama, ako 6u paaunu 3ajeiHo?

Caaku 3aaarak ce 6oayje ca o 20 6o10Ba.
W3pana 3anatka tpaje 150 munyra.

Pememe cBakor 3aaTka Tpeda KpaTko M jJaCHO 0Opa3IOKHUTH.



HIKOJIA 3A MJTIAJIE MATEMATHUYAPE
»ANIODPAHT* — BAJbEBO
[TKOJICKA 2023/24

7. PA3PE]]

I[TPOBHO OKPYXKHO TAKMHUYEBE
09. 03. 2024.

1. Jaru cy momuaoME A(x) = 2x° —4x% + 6x — 8 u B(x) = 24 — 18x + 12x% — 6x°.
Onpeu nene 6pojeBe m u n TakBe naje m- A(x) + n-B(x)=0um +n=8.

2.  Texwummne nyxu tpoyria ABC umajy nyxkuny: ta=6cm, ty=9cmmut. =12 cm.
Koncrpyumn tpoyrao ABC.

3.  Konuku nma neceronudpeHux 06pojeBa Koju cy AeJbUBH ca 36, KO KOjUX Cy cBe udpe
paznuunte?

4. Tlocroje nu nenu 6pojeBr x U y TakBH Aa je 2x* + 1% =444 ... 444 (2024 uetBOpKe)?

5. Crpanune tpoyria ABC umajy nyxune a =8, b =10 u ¢ = 12. M3pauyHaj KOJIUKO H3HOCH
30Up KBajpaTa TeKUITHUX TyKH TPOyrna, Tj. ta® + th? + t2.

Caaku 3amarak ce 6oyje ca o 20 6o10Ba.
W3pana 3anatka tpaje 150 munyra.

Pememe cBakor 3aaTka Tpeda KpaTko M jJaCHO 0Opa3IOKHUTH.



HIKOJIA 3A MJTIAJIE MATEMATHUYAPE
»ANIODPAHT* — BAJbEBO
[TKOJICKA 2023/24

8. PA3PE]I

I[TPOBHO OKPYXKHO TAKMHUYEBE
09. 03. 2024.

1. TI'padumm pyakmmjax =2, y =x—1, x =6 uy = kx + 2 oapelyjy napanemnorpam ABCD.
W3paunnaj 06MM 1 MOBPIIMHY TOT Hapajienorpama.

2. IlpaBa mpaBuiIHa 4€TBOPOCTpaHa MUpPaMHU/Ia UMa OCHOBHY UBHITY KOja je jeaHaka 9 cm u
BHCHHY KoOja je jenHaka 18 cm. [lupamuna je mpecedyeHa ca paBHH Ol KOja je rmapajeiiHa ca
pPaBHH OCHOBE U OJ1 paBHU OCHOBE ynajbeHa 10 cm. M3pauyHaj 3anpemuHe JenoBa (Tena) Ha

KOj€ paBaH o Jefiu AaTy MUpaMumy.

3. Koncrpyucaru Tpoyrao axko Cy jJare Iy)KHHE BeroBux BucuHa: ha=4cm, hp=5cmu
h. =6 cm.

4. Opmpenu cBe mpHpoaHE OpojeBe X, y U Z, TakBe Aa je x> + y? + 7% = 2024,

5. Y tpoyriy ABC je na crpanunu AB nara D, Taksa aa je AC = BD. Onpenu yriose Tpoyria
ABC, axo je ZBAC = 80° u £ZBCD = 40°.

Caaku 3amarak ce 6oyje ca o 20 6o10Ba.
W3pana 3anatka tpaje 150 munyra.

Pememe cBakor 3aaTka Tpeba KpaTko M JaCHO OOPa3JIoKUTH.



PEHIEDA



3. PA3PE]]

1. Anekca je 8 rogune crapuju oa @unmma. Konmko roguaa nma Aiekca, a Komko QW ako
Anekca uMa TpH mmyTa BUIIE ToauHa o1 Duiura.

[IpBo pemewe:
[Tpukaxxumo 6poj PUIUNOBUX U AJIEKCHHHUX TOJIMHA JTyKUMA:

Ounun: — 7 J— o
Anekca: 0 a- 0---- < J— 0
Ajexca: 0------- a ------- 0------- a ------- 0------- @ -=-=--- 0

Ca cnuke je ounriiequo 2 -a =8, majea=8:2=4.
To 3naun na @unun uma 4, a Anekca 12 roauna.

Hpyro pememe:

Axo ®wmi uma x ToJIMHa, oHAa Ajiekca uMa x + 8 roamHa. M3 yenoBa 3agatka je x + 8 = 3 - x.
Tamaje3-x—x=8,maje2 -x=8ux=4.

Cneaun na ®unumn nma 4, a Anekca 12 roauna.

2. Jlaro je cabupame A + AA + AAA = ABC y xoMe jeqHaKuM CIIOBUMa OATrOBapajy jeIHaKe
nudpe 1 pazTUINTHM CIIOBUMA OAroBapajy paznuuute nudpe. Oapenu cBa moryha pemiema.

N3 ycnosa 3amaTka cieu a je Ha MeCTy JIeCeTHIla HeMa TpeHoca, na je A < 5.

Axo je A =1, umamo cabuopame 1 + 11 + 111 =123, mrro 3Haun qaje B=2 u C = 3.
Axko je A =2, umamo cabuopame 2 + 22 + 222 = 246, mto 3Haun ga je B=4u C = 6.
Axko je A = 3, umamo cabuopame 3 + 33 + 333 =369, mto 3Haun qaje B=6 u C =9.
Axko je A =4, umamo cabuopame 4 + 44 + 444 = 492, mto 3Haum na je B=9u C =2.
Jlakne, nato cabupame uma 4 peniema.

3. 30up nBa npupoaHa 6pojaxuy je 12.
a) Oapenu HajMamwy BpeIHOCT u3paza 89-x — 7-y.

6) Onpenu Hajsehy Bpeanoct uzpaza 91-x — 13-y.

a) Hajmama BpeIHOCT Ce MOCTIKE Kajia je yMambeHuK 89x HajMamu (jeqnak 89-1), a ymamuiarl
7-y Hajpehu (jennak 7-11). Tana je 89-x — 7y =89-1-7-11 =89 — 77 = 12.

6) Hajeeha BpenHOCT ce mocTmxe Kaja je ymameHuk 91x Hajehu (jennak 91-11), a ymamuiang
13-y Hajmawu (jennak 13-1). Taga je 91-x — 13y =91-11 - 13.1 = 1001 — 13 = 988.

4.  JlomyHHM 1oJba JaTOT KBajpaTa (CJIMKa JeBO) MPUPOTHUM OpojeBHMa Tako Aa 30up OpojeBa y
CBaKOj XOPH30HTAJIM, BEPTUKAIN U TUjaroHaiIu Oyze jeHaK.

Heka je y romeM JeBOM yriry Opoj X.
Tana je x + 8 =22 + 6, na je x = 28 — 8 = 20 (ciuka J1€BO).



To 3nauum 12 je ueHTpaHu OpPOj Marn4yHOT KaBajpaTa jeaHak (20 +6):2=26:2=13.
Tana je kapakTepuCTUYHU 30Mp Maru4yHOr KBajpaTa jeanak 3-13 = 39.
Cnene u octanu OpojeBU y MATUYHOM KBaJIpaty (CIUKa JAECHO).

X 20 4 15
8 8 13 | 18
22 6 11 | 22 6
5. Konuko AyX# ¥ KOJMKO TPOYTJIOBA BUAMII HA TPETXOIHO] CIUIHU (CITHKA JECHO).

Ha xopu3oHTamHOM (M CBaKOM OJ1 TpH) MpaBma uMa 6 ayxu ayxune 1, 3 qyxu gyxuse 2 u 1 gyx
nyxune 3, mTo 3Haun 6 + 3 + 1 = 10 myxu. Ykymnan 6poj ayxwu je 3-10 = 30.

Ha nmatoj cmutim uma 5 + 3 + 1 = 9 tpoyriosa unja je crpanuna 1, 3 Tpoyria unja je crpanuna 2 u 1
Tpoyrao uvja je ctpanuia 3, mro je ykynHo 9 + 3 + 1 = 13 Tpoyriosa.

4. PA3PE]

1. 36wup 10 npupoanux 6pojeBa je 2024. Konuku he 6utu 36up tux 10 6pojeBa ako 7 cabupaka
yBehamo 3a 10, a Tpu cabupka ymamumo 3a 207

Axo 7 cabupaka yBehamo 3a o 10, onna ce 36up yBeha 3a 7-10 = 70.

Axo ce 3 cabupka ymame 3a 1o 20, onaa ce 36up ymamu 3a 3-20 = 60.
Hog u 36up he outu 2024 + 70 — 60 = 2024 + 10 = 2034.

2. OOum npaBoyraonuka je 2024 cm. IlpaBoyraoHuk je nojesbeH Ha 10 jenHakux
(momynapHuUX) KBaJpaTa yMje CTpaHULle UMajy AY>KMHE U3paXKeHe MIPUPOTHUM OpojeM
neHTuMerapa. Oapean o6UM U MOBPIIMHY JeAHOT 01 TUX KBaJpara.

Kako je mpaBoyraonuk nojesseH Ha 10 kBagpata, Moryhu cy cnenehu cinyyajeBu:
(1) xaga cy crpanwure kBaapata 10-x u x u o6um 22-x:

(2) xana cy crpaHule kBaapara 2-y u 5-y u ooum 14-y (Buau ciuke)



Y y y y y

Kaxo je 2024 nespuBo ca 22 u HuUje AebUBO ca 14, To je Moryh camo mpBH Clly4a).
Haxne ctpanuna jeanor on 10 kBagparta je 2024 : 22 =92 cm.
Hheros o6um je O =4 -x=4-92 =368 cm, a nospmmuna P = x -x = 92 - 92 = 8464 cm?,

3. 3aHymepannjy kyhHUX OpojeBa Ha JECHO] CTpAaHHUIIE YIIHIIE, TJIe Cy CBe mapHu OpojeBH Kyha,
ynoTpebsbeHo je 274 mudpe. Kommko mudapa je ynotpedsbeHo 3a Hymepainjy kyha Ha JIeBOj
CTpaHH YJIHIIE, aKO Cy ca JIeBe CTpaHe yiuie uMa 25 kyha Mame Hero Ha JeCHOj CTpaHH
YIIHMIIE M aKO Cy cBe kKyhe HymMepurcaHe HermapHuM OpojeBuMa?

3a HyMepaiijy kyha ca necHe ctpaHe yiuie ynotpeosseHo je 4 + 90 + 180 mudapa. To 3Hauum aa cy
4 xyhe nymepucan jegnouudpenum, 45 kyha agommudpenum u 60 kyha tporudpenum 6pojeBuma.
Tan y Toj ynumu Ha necHoj (mapHoj cTpaHu ynuie uma 4 + 45 + 60 = 109 kyha, a Ha 1eBoj
(menapHoj) ctpanu yiuie uma 109 — 25 = 84 kyhe.

3a Hymeparnujy S + 45 + 34 kyhe Ha neBoj crpanu ynuie Tpeba 5+2-45+3-34=5+90+ 102 =
197 nudapa.

4.  Tlerap u IlaBie cy cBoje yacoBHHKe noTepainu Ha TauHo Bpeme 09.03.2024, y 10:00 gacosa.
IleTpoB uacOBHUK IOKa3yje Ta4YHO BpeMe, a [1aBinoB 4acCOBHUK CBAKoOr cara (4aca) Hampeayje
(>xypm) o 1 (jenan) munyt. Konuko catu u munyta he 6utu 16.03.2024. na [1aBnoBom
4acOBHHUKY, Kaaa Ha [leTpoBom yacoBHuky Oyne 12:00 catu?

On 09.03.2024. rogune y 10:00 yacoBa g0 16.03.2024. y 12 yacoBa npotekHe 7 n1aHa u 2 yaca, IITo
n3HocH 7-:24 +2 =168 + 2 = 170 yacosa. To 3Hauu na he [1aBioB 4acOBHHUK 3a TO BpeMe
HanpenoBat 170 munyta mu 2 yaca u 50 munyta. Cneau na he [1aBinoB yacoBHUK MOKa3HUBaTH
Bpeme 12:00 + 2:50 = 14:50 unu 14 yacosa u 50 MunyTa.

5. 306up 11 y3acTronHMX MapHUX NpUpoaHUX OpojeBa je 2024. O kojum OpojeBuMa je peu?

Axo cpelmH 0] TpaskeHUX OpojeBa 03HaYMMO ca X, OH/IA je TpaXKeH! 30up
x—10+x-8+x—-6+x—-4+x—-2+x+x+2+x+4+x+6+x+8+x+10=11x.
Cnemu ma je 11 - x =2024, ma je x = 2024 :11 = 184.

Tpaxenu Opojesu cy 174, 176, 178, 180, 182, 184, 186, 188, 190, 192, 194.



5. PA3PE]]

1.  TlpaBe a u b cexy ce y rauku O, Tako aa je LaOb = a = 42°. Hauptaj oaroBapajyhy ciauky u
00eJIe)KH U U3padyHaj yriiose 3, Y ¥ O, aKo je yrao [3 KOMIDIEMEHTaH YTy o, Yrao y

CYIUIEMEHTaH yIIIy O, @ YTao O YHaKpCaH ca yriioM o.

VYrnoBu o u  cy kommuieMeHTHH 11a je 3 = 90° - o = 48°.
VYTioBu o ¥ Yy ¢y cyruieMeHTHH a je v = 180° - o = 138°.
VYrioBH 0. ¥ 0 Cy yHaKpcHU a je O = o = 42°.

2. TlpowsBoj Tpu pa3nuuuTa IpupoaHa opoja a, b u ¢ je 2024.
a) Komwmku je Hajmamu moryhu 30up OpojeBa a, b u ¢?
0) Komukwu je Hajpehu moryhm 36up OpojeBa a, b u ¢?

W3 ycnoBazamarkaje a-b-¢=2024=1-2-2-2-11-23.

Hajmamu 36up a + b + ¢ ce mo0uje kama Cy YMHUOLK HajMarbe pa3jivKyjy, TO jecT Kagacy 8, 11 u
23uTtamajea+tb+c=8+11+23=42

Hajsehu 36up a + b + ¢ ce no6uje kama Cy YMHHOIM HAJBUIIIE PA3JIMKY]jy, TO jecT Kagacy 1,2 u
1012utamajea+b+c=1+2+1012 = 1015.

3. Onpenu ckynoBe A u B rakBu ma je: AuUB ={1,2,3,4,56,7,8,9}, AnB={8,9}, 30up
eneMeHaTa cKkyna A jeaHak 30upy enemeHarta ckyna B u 6poj enemenara ckymna A Behu of
Opoja enemenara ckymna B. Konuko uma pazmuuutux pemiema?

W3 ycnoBa 3agatka je 30up eneMeHaTa ckyna A jeHak 30upy eiaeMeHaTa ckyna B.

To 3Haum na je u 30up enemeHara ckyna A \ B jenqnak 30upy enemenara ckyna B \ A jennax x.
Tosnaunpmaje 2x=1+2+3+4+5+6+7=28, najex=14.

Kako je 6poj enemenara ckyna A Behu o1 6poja enemenara ckyna B u kako 3a 30up 14 tpeba
HajMame TpU pazauuuTa Opoja, To cKyn A uma 4, a ckyn B 3 enemenra.



Axo je 7 y ckyny B, 3aksbydyjemo na 6poj 7 mopa uhu y TpowranuMm komOuHanmjama 7 + 1 + 6, uin
7+2+5um 7+ 3+ 4 uTo cy komOuHanuje xoje aepunumry ckyn B.

Axo je 7y ckyny A, onza je To moryhe camo ako je 36up jom Tpu 6poja 7, a To je Moryhe camo y
KoMOuHarju 7+ 1 + 2 + 4.

Cnemu na mocroje 4 pememanto: A= {1,2,4,7,8,9},B= {3,5,6,8,9 };
A=1{2345289},B={16,7,89}; A=1{13,46,809}, B=1{257809}u
A=1{1256,89},B=1{34,789}.

4.  Konuko uma yetBoporudpeHux OpojeBa JAe/pUBUX ca 4 urje Cy cBe Hudpe mpocTy OpojeBH,
ako ce mu@pe: a) He MOTy MTOHABJhATH; 0) MOTY MMOHABJHATH?

Axko cy mudpe npoctu 6pojeBu, oHa cy nudpe 2, 3, Su 7.

Jla 6u uyeTBOpoLHpeH Opoj Ono AespUB ca 4, nmocienmwa nudpa Mopa outu 2 U ABOLUPPEHU
3aBpIIETAK JACJHUB ca 4, a y 003up jojaze camo OpojeBu **32, **52 p **72,

a) Ako ce nudpe He MOT'Y IOHAaBJbaTH TaKBUX OpojeBa uMa 2 + 2 + 2 = 6, jep npBe ABe Hudpe cy
camo mpoctu 6pojeBH Koju HUCY Beh kopuirheHu.

0) Ako ce nmudpe MOy TOHABJHATH OHJIA 332 CBAKy O] TP HAIMMCAaHEe KOMOWHAIIH]E TIOCTOJ!

4.4.1-1=160pojesa, ma je TaKBUX 4yeTBOpoudppeHux opojea 4 -4 - 3 -1 =48.

. . 34 .
5. 30wmp aBa pa3ioMKa ca jeqHOIU(PEHUM UMEHUOIIUMA j& ETh O KojuM ce pa3IoMIIMa ce

panu? Konuko nma pemiema?

Kako je 21 =3 -7 =1-21, a uMeHHnox jeAHOIIU(PPEHH, Y 003Up 071a3€ CaMO Pa3JIOMIIA YHJU CY
. 34

UMeHHouMu 3 u 7, maje — = 2

21 3 7

AXO0 TIpBH pa3ioMak MpoLIUPUMO ca 7, a Ipyru ca 3, nobuja ce 1a je

x-7 +y'3:7'x+3'y:ﬁ,mTo3Han/IL[aje7‘X+3'y:34-
3.7 7.3 21 21

(X 1y cy npupoIHU OpOjEBH).

Tana je 7 - x < 34, na x moxe 6utu camo 1, 2, 3 unu 4.

Axojex=1,onmaje3 -y=34—-7=27uy=9, a TpakeHH pa3IoMIIHU Cy

W
=
~N | ©

Axo je x =2, onza je 3 - y =34 — 14 = 20 u y Huje npupoaaH 06poj.
Axo jex=3,o0Hmaje 3 - y=34—-21 =13 u y Huje npupozaax 6poj.

Axojex=4,oHmaje3 -y=34—-28=6uy =2, a TpaXkeHU Pa3JIOMLH Cy % " %

Z[aKHe HOCTO.C caMoO [Ba pC€uicmkpa 1 nu g u i u g
: ) P A



6. PA3PE]]

1.  Koucrpyucaru jeanakokpaxu Tpoyrao ABC (AC = BC) ako je AB + BC =8 cm u ako je
ZABC = 30°.

Anammza: Kako je tpoyrao ABC jeanakokpak u kako je AC = BC, to je ZBAC = ZABC = 30°.
Axo je mpaBy AB npoayxumo mpeko Temena A 3a ayx AC, nobuja ce Tauka M TakBa 1a je

AM =AC=BC.

Tana je Tpoyrao ACM jeanaxoxpak u ZAMC = ZACM = 15°.

Cnenu na je Mmoryhe koHcTpyucatu Tpoyrao BCM unju cy enemeHTH:

ZBMC =15°, BM=AB+AM=AB+AC=AB+BC=8cm u ZMBC = 30°.

C

15° 30° 30°
M A B

Koncrpyknuja: Ha npaBoj p Tpeba oapenutu Tauke M u B, Takse na je ny>;xk MB = 8 cm.
ITorom ce koHcTpynmy £BMx = 15° u ZMBy = 30°.

[Ipecek kpakoBa x 1 y TUX yriaoBa aedunuie Tauky C.

Kaxo je BC = AC, Tauka A ce no0uja kao Tauka npaBe MB koja je ox Tauke C ynassena 3a BC.

2.  Konuku nma neceronudpeHux OpojeBa Koju Cy JeJbUBH ca 18, Ko/ KOjux cy cBe mudpe
paznuuute?

CBu aecerouudpeH OpojeBH ca pa3IMIUTUM U(pama cy AeJbUBHU ca 9, jep je 30up BUXOBHUX
nudapa jeqHak 1 +2+...+8+9+0=45.

Jla 6u Ounu nespuBH ca 18, Mopajy OuTH mapHH, Na je BUXOBa Moceamka Iudpa napHa 1 jeiHaka
0,2,4,6u8.

Axo je mocnenma udpa aeceroundpenor 6poja 0, ongauma 9 -8 -7 - ... - 2 - 1 TakBuUX
neceronuppenux 6pojea, jep npsa nudpa Moxe 6uTH cBaka ocuMm 0 ...

Axo nocneama uudpa neceroundpenor o6poja vuje 0, onmauma 8 -8 -7 - ... - 2 - 4 TakBUX
neceronuppenux 6pojesa, jep npaa udppa He Moxke 6uto 0 HU mocneAma napHa uudpa ...
Jakie TpaxkeHux aecetouuppenux opojeBauma (9+32)-8-7-6-5-4-3-2 =

41 -8 - 5040 =1 653 120.

3. VY napanenorpamy ABCD, Ha nujaronanu AC nara je tauka E, Taksa na je AE = BE = BC.
Wzpauynatu ZCAB u ZBCA, ako je ZCDA = 102°.



A B

Hexa je /ZBAC =x. Tana je u ZABE =x, jep je AE = BE.

Cnemn na ne Z/BEC kao criospammu yrao tpoyria ABE jennak x + x = 2x.

Kako je BE =BC, 10 je Z/BEC = £ZBCE = 2x.

Mehytum u ZBAC = ZACD O = x (yrioBu ¢ npajieaHuM Kpauuma), na je ZBCD = 3x.
Tanma je Z/ZBCD = 3x = 180° - 102° = 78° u Z/BAC =x = 26°.

VYrao ZBCA = 2x = 52°.

4.  Konumko HajMame W KOJWKO HaJBUIIE Y3aCTOTTHUX LIeTuX OpojeBa Tpeba cabparu nma Ou ce
no6wuo 36up 20247

Kako je (-2023) + (-2022) + ... +(-1) +0+ 1+ 2+ ... + 2023 + 2024 = 2024, 10 je HajBehu OpO]
nenoopojaux cabupaka jeqHak 2023 + 1 + 2023 + 1 = 4048.

3a HajMame cabupaka, Tpeba JAeTajbHUje pa3MaTpame.

Heka cy tpakenu 6pojeBu x + 1, x + 2, ..., x + k (k> 1).

Tana je muxoB 30up jeaHak xx + k(k+1)/2 = 2024 wnn 2xx + k(x+1) = 4048.

Crnemm na je k(2x + k + 1) = 4048, a 6pojeBu k 1 2x + K + 1 cy pa3nuunTe MapHOCTH.

Kako je 4048 =1 -4048 =2 -2024 =4 -1012=8 - 506 = 11 - 368 TO je HajMama BPEIHOCT K
jennaka 11. Cnenm na je 2x + 11 + 1 =368, ma je 2x = 356 u x = 178.

Hajmame nma 11 cabupaka u To cy OpojeBu 179, 180, 181, 182, 183, 184, 185, 186, 187, 188 u 189.

5. Hema u Cama okpeue jenny 3rpany 3a 40 caru. Cama u Pamia okpede ucty 3rpaany 3a 72
cara, a Pama u Hema okpeue 3rpany 3a 60 catu. 3a koauko catu Ou 3rpany okpeunnaun Herra,
Cama u Pama, ako 0u pagunu 3ajeHo?

Hema n Cama 3a jenan cat okpeue 0 neo 3rpaze, Cama u Pama 3a jenan cat okpeue - J€0

3rpaze, a Pama n Hema okpeue 50 3rpane.

1 1 9+5+6 20 1
To 3naum na Hewa, Cama u Pama 3a qBa cata okpeue — + — + — = =

40 72 60 360 360 18
7ieo 3rpaje, a ey 3rpany he okpeunrtu 3a 2 - 18 = 36 caru.




7. PA3PE]]

1. Jlatu cy momusoMH A(x) = 2x° — 4x? + 6x — 8 u B(x) = 24 — 18x + 12x% — 6x°.
Onpeu 1ene OpojeBe m u n TakBe naje m - A(x) + n-B(x)=0um +n=8.

Kaxko je m - A(x) + n-B(x) =0, 10 je m(2x3—4x? + 6x — 8) + n(24 — 18x + 12x% — 6x°) = 0.
Cnenu na je m2x® —n6x® =0, —max®+ n12x* =0, mbx —nl8x=0 u —m8x + n24 = 0.
Tamaje 2m—6n=0um+n=8 najem=6mun=2.

2. Texwummne myxwu tpoyria ABC umajy nyxuny: ta=6cm,th=9cmut. =12 cm.
Koncrpynmu tpoyrao ABC.

C D

A C1 B

Anamuza: Axo poupramo tpoyrao BCD koju je momynapan ca tpoyriom ABC, onna ce mory
yountu Tauka T koja je Texumnte Tpoyria ABC u tauka T1 koja je Texxume Tpoyria BCD. Tana je
y tpoyrity BTT1: BT =2/3t,=6cm, TT:= 4cmu BT1=2/3t. =8 cm.

Koncrpyknuja: Koncrpywmie ce momohau tpoyrao BTT: ca enementuma: BT =6 cm, TT1 = 4 cm
u BT1=8cm.

Ha nmpaBoj TT1 Tpeba xoHCcTpyHrcaTu Tauky A Tako na je TA =4 cm.

[Torom Ha nmpaBoj AB tpeba koHncTpyncaru tauky Ci, Tako na je ACy = C1B.

U na xpajy Ha npasoj C1T Tpeba koHcTpyucaru Tauky C tako na je TC = 8 cm.

3. Konuku nma neceroundpenunx 6pojeBa koju cy nesbuBHU ca 36, KOJ KOjuX cy cBe nudpe
paznuuute?

CBu gecerouunpenu OpojeBH ca pa3IuuuTUM LudpaMa cy 1eJbUBH ca 9, jep je 30up BUXOBUX
mudapa jeqHak 1 +2+...+8+9+0=45.

Jla 6u 6unm espuBH ca 36, Mopajy ABOLM(PEHH 3aBpLIETLH OUTH JIeJbUBH ca 4, 1a 'y 003up Joja3e
cnenehu nBormdpenu 3asprieruu: 04, 08, 12, 16, 20, 24, 28, 32, 36, 40, 48, 52, 56, 60, 64, 68, 72,
76, 80, 84, 92, 96 (mBoumdpenu 3appuieriu 00, 44, 88 ornanajy jep cBe uudpe Mopajy outu
paznuunre). Taga uma 6 nBouMdpeHux 3aBpuieraka koju caapxke 0 u 16 noBormdpenunx
3aBpIlIeTaKa He CaJpiKe HyIy.

Tpaxenux 6pojeaje6-8-7-6-5-4-3-2-1+16-7-7-6-5-4-3-2-1=6-8!+112.7!
(48+ 112)-71=160- 7! =20 - 8! = 160 - 5040 = 806 400.



4.  Tlocroje nmu uenu OpojeBy x 1 y TakBu aa je 2x* + 18 =444 ... 444 (2024 yetBopke)?

Axo je n npupoan 6poj, ouaa ce 6poj n? 3appmasa mudpama 0, 1,4, 5,6 1 9.

Tana ce 6poj n* 3aBpmasa udpama 0, 1,51 6 u 6poj 2n* 3aspmasa uudpama 0 u 2, a 6poj n®
3apmasa mudpama 0. 1, 5, 6.

Iocnemma mudpa nspaza 2x* + 18 nedunncana je cnenehom Tabmumom

2x*y | *> |ofl1]5]6
0 Oj1|5]|6

2 213|718

U3 tabmue ce Buam 1a ce 6poj 2x* + 18 3aBpmasa mudpama 0, 1,2, 3, 5, 6, 7 u 8 1 HuKaMa He
3aBpmana mudpama 4 u 9. Ilpema Tome jennaunna 2x* + 1% =444 ... 444 nema pemema HE 3a jeqan
nap 1enmux OpojeBa x u y.

5. Crpanune tpoyria ABC umajy nyxune a = 8, b =10 u ¢ = 12. U3padyHaj KOJIUKO U3HOCH
36Mp KBaApaTa TEXKHUITHEX TyKH TPOYTIa, Tj. ta® + th? + t.2.

TTo3HaTO je 11a 3a TeXHIIHE AYXKU U CTPaHHUIIE TPOyTyIa BaxH penanuja 4ta? = 2b? + 2¢?— 4 ma
cierm 1a je 4 (ta2 + t? +t2) = 3(a® + b? + ¢?) =3(64 + 100 + 144) =3 -308= 3-4 - 77.
Tanaje ta+t> +t2 =377 =231

8. PA3PE/I

1.  TI'padpumm pyaxkumjax =2, y=x—1, x =6 uy = xx + 2 oapehyjy napanenorpam ABCD.
W3pauynaj 0OuMM ¥ MOBPIIMHY TOT Tapalieiorpama.

Jla 6u ce moOwo mapanagorpaM nmpase y = X — 1 u y = kx + 2 Mopajy Outu mapaiense, rna he npyra
[paBa UMATHU jeTHAYMHY Y = X + 2.
Tana cy Temena TpakeHor nmapanenorpama: A (2, 1), B (6, 5), C(2,4) u D (6, 8).

JyxuHe cTpanulia nanaienorpama cy 3 u 4,/ 2 , a Bucuna 4.

O6um nmapasnesnorpama je 6 + 8\/?, anoBpmuHa 3 -4 =12.

2. IlpaBa mpaBmiIHa YE€TBOPOCTpaHa MUpaMMia UIMa OCHOBHY UBUILY KOja je jenHaka 9 cm u
BUCHHY Koja je jenHaka 18 cm. [Tupamuia je mpeceueHa ca paBHU o KOja je apayieiHa ca
paBHHM OCHOBE M OJ1 paBHU OCHOBe yJasbeHa 10 cm. M3pauyHaj 3anpeMuHe JenoBa (Tena) Ha

KOje paBaH o I€JIM JaTy MUpaMUmy.

Heka je ocHOBHa uBHIIa MaJie TUPAMHU/IE jeTHAKA X.
N3 cmrmunoctr je 9 :x =18 : (18 —10), maje 18x =72 ux =4 cm.



3anpemuHa Benuke nupamuze je 9 - 9 - 18 : 3 =81 - 6 = 486 cm®.
3anpeMuHa Mane nupamuze je 4 -4 - 8:3=128/3 cm®,
3anpemuHa 3apydibene upamuze je 486 — 128/3 = (1458 — 128) : 3 = 1330/3 cm?.

3. KoHcrpyrcaT Tpoyrao ako Cy aate QyKHHE HheroBux BucuHa: ha =4 cm, hy =5cmu

he =6 cm.
W3 nopinHE TPOyria Cleay aa je a—z—P—E b—Z—P—E C—Z—P—E
PHITHE TPOYE ! h 4' n 5 h 6
Tana je a:b:c:z—P:z—P:Z—le:l:lz6—0:@:@:15:12:10.
4 5 6 4 5 6 4 5 6

Koncrpyuure ce tpoyrao ABC uuje cy ctpanuue 15, 12 u 10, niau 7,5 cm, 6 cmu 5 cm.
Tpakenu Tpoyrao je cnuuad Tpoyriy ABC u uma Bucuny he =6 cm.

4. Ogpenu cBe mpupojHe 6pojeBe X, y U Z, Takge 1a je x> + 2 + 22 = 2024,

ITocroje nBa cimydaja: kazga cy aBa Opoja HemapHa, a je/laH MmapaH U KaJia cy cBa Tpu Opoja mapHa.

(1) Hexkajex=2a+1, y=2b+1 u z=2c.

Tamaje x?+)°+22=(a+1)>+(2b + 1)+ 4c? = 4a% + ba + 1 + 4b% + 4b + 1 + 4¢% = 2024.
JennaumHa HEMa periema, jep JieBa CTaHa JeTHAKOCTH TIPH JIeJbeby ca 4 maje ocTaTak 2, a IecHa
CTpaHa jeIHaKOCTH je JieJbuBa ca 4.

(2) Hexkajex =2a, y=2b u z = 2c.

Tana je x*+)? + 22 = 4a® + 4b? + 4¢? = 2024, ma je a® + b? + ¢* = 506.

Kaxo je 506 : 4 = 126(2), jeqHaunHa ¥Ma pEIICHE caMo Kajia Cy 1Ba Opoja HelmapHa, a jeJiaH mapaH.
Hekajea=2m+1, b=2n+1 u c=2x.

Tamaje a®+b2+c2=2m+ 1>+ 2n+1)?+ 4 =4m? + dm + 1 + 4n® + 4n + 1 + 4* = 506 unm
m*+m+n®+n+®=mim+1)+n(n+1)+x*=126.

Crnenu na je 6poj mapan u K> <126, na je k napan opojmamwu on 11, 1. k €{ 0, 2, 4, 6, 8, 10 }.
PasznukoBameM ciiydajeBa 1o x, 100Hjajy ce peliema:
*k=2,m=10,n=3,majex=42,y=14uz =8§;

*k=4,m=9,n=4,najex=38,y=18wuz =16;

*k=4,m=10,n=0,majex=42,y=2muz =16;

*k=6,m=9,n=0,majex=38,y=2uz =24,

*k=8,m=6,n=4,najex=26,y=18uz =32

*k=8m=7,n=2,najex=30,y=10uz =32

*xk=10m=4,n=2,nmajex=18,y=10uz =40.

Hakne, pemema cy: (42, 14, 8); (38, 18, 16); (42, 2, 16); (38, 2, 24); (26, 18, 32); (30, 10, 32);
(18, 10, 40). Jennaunna uma 7 - 6 = 425 pemiema, jep ce 3a CBaKo 0J 5 JOOUjeHUX pelIemha Mopajy
(300T CUMETPUYHOCTH MPOMEHJBUBHX X, ) U Z paUyHATH U CBE TIepMyTaIlyje.



5. ¥V tpoyrny ABC je na crpanuuu AB nata D, taksa na je AC = BD. Onpenu yrinose Tpoyria
ABC, axo je ZBAC = 80° u ZBCD = 40°.

M

Y tpoyrity ACD, ZADC = 40° + B, ma je ZACD = 60° — .

Ha npasoj CD oaenumo tauky M, tako na je BM = BD = AC.

Tpoyrao BDM je jennakokpak, ma je Z/BDM = ZBMD = 40° + (3.

Tanma je ZMBD = 100° — B.

Tpoyrnosu ABC u BCM cy noaynapswu, jep je BC = BC, ZACB = ZMBD =100°- B u AC =BD
(CYC).

N3 nonynapuoctu je ZABC = ZBCM = 40°, na cy yrinosu y Tpoyriay ABC jennaku 80°, 40° u 60°.



