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HIKOJIA 3A MJTIAJIE MATEMATHUYAPE
»ANIODPAHT* — BAJbEBO
[ITKOJICKA 2023/24

3. PA3PE]]

[TPOBHO AP’ KABHO TAKMUYEBE
04. 05. 2024.

1.  Kommko HajMame, a KOJIMKO HAJBHIIIE y3aCTOIMTHUX MPUPOTHUX OpojeBa Tpeba cabpatu ma ou
nobujenu 30up 6mo 105?

2. Opnpenu 6ap nBa pemema pedyca JIBA + TPU =IIET, y kome jeHaKuM CI0BHUMA
0/Ir0Bapajy jeHake mudpe v pa3IMuuTUM CJIOBHUMA OJroBapajy pasiauduTte mudpe.

3.  Konmko myxwu, KBajpaTa ¥ IpaBOYTraOHHUKA CAAPKHU IPBEHU KPCT HA HAPEIHO] CIUIH (JI€BO)?

4.  Koauku je 00MM IpBEHOT KpcTa (CIIMKA JIEBO), aKO jeHa AY)X y KBaJPaTHO] MPEXKHU UMa
Ty)KUHY 7 mm?

5. JlomyHu cyioKy Ha MPETXOAHO] CIULHU (CIMKA JIECHO).

Caaku 3amarak ce 6oyje ca o 20 6o10Ba.
W3pana 3anatka tpaje 180 munyra.

Pememe cBakor 3aaTka Tpeba KpaTko M jJaCHO 0Opa3IOKHUTH.



HIKOJIA 3A MJTIAJIE MATEMATHUYAPE
»ANIODPAHT* — BAJbEBO
HIKOJICKA 2023/24

4. PA3PE]]

[TPOBHO AP’ KABHO TAKMUYEBE
04. 05. 2024.

1.  Ha xonuko HauuHa ce 6poj 105 Moxe HamucaTu Kao 30Up HEKOJIMKO y3aCTOMHUX MPUPOIHHUX
OpojeBa?

2. Jlaro je cabupame ABA + BAB = 888 y xoMe jeqHaKUM CIIOBMMa OAT0Bapajy jeHaKe mudpe
Y Pa3IUYUTHM CIIOBHMa OJroBapajy pazimmuute nudpe. Oapenu csa moryha pemiema.

3. Komuko TpoyriioBa, KBaJipara ¥ MpaBOyraoHUKa CaapKH KyTa GUrypa Ha HapeIHO]j CITHIIN
(;1eBo)?

4.  Komuka je moBpIIrHa XyTe GUrype Ha HapeaHOC] CIUIM (CIIMKa JIEBO), aKO JeaHA YK Y
KBaJPaTHO] MPEXH UMa JTYKHHY 7 mm?

3 4
5|6 3
1
1 3 5
6 4 3
1 4 6

5. JlomyHM CyIOKY Ha IPETXOAHO] CIUILHM (CIMKA JIECHO).

Caaku 3amarak ce 6oyje ca o 20 6o10Ba.
W3zpana 3anatka tpaje 180 munyra.

Pememe cBakor 3aaTka Tpeda KpaTko M jJaCHO 0Opa3IOKHUTH.



HIKOJIA 3A MJTIAJIE MATEMATHUYAPE
»AAODPAHT* — BAJbEBO
HIKOJICKA 2023/24

5. PA3PE]]

[TPOBHO AP’ KABHO TAKMUYEBE
04. 05. 2024.

1.  Ha xonuko HauuHa ce Opoj 105 Moxe HanucaTH Kao 30Up HEKOJUKO Y3aCTOMHHUX IMPUPOTHUX
OpojeBa?

2. VrnoBu o ¥ B cy CYIUIEMEHTHHU YTJIOBH, a IIIECTHHA YIJIa o U B¢ Tpehune yria  cy
KOMIUIEMEHTHH yriioBH. M3padyHaj yriose o u f3.

3. Onpenu cBe mmpocTe OpojeBe x ), TakBe aa je 3x + 5y = 100.

4.  Kommjyrep uma 1ieny 50 000 qunapa. 36or yckinahuBama ca nieHama oCcTaauX Mpou3BoJia, IMpe
Mecel] JaHa je nockyneo 3a 20%. [lanac je Tprosai cmamuo 1eny 3a 20%. Komauko cana
KOIIITa KOMITjyTep?

5. JlomyHu CyIOKY Ha HapeIHO] CIULHU

53 7/
6 1/9|5
9|8 6
8 6 3
4 8 3 1
7 2 6
6 2|8
4/1|9 5
8 719

Caaku 3aaarak ce 6oayje ca o 20 6o10Ba.
W3zpana 3anatka tpaje 180 munyra.

Pememe cBakor 3aaTka Tpeda KpaTko M jJaCHO 0Opa3IOKHUTH.



HIKOJIA 3A MJTIAJIE MATEMATHUYAPE
»ANIODPAHT* — BAJbEBO
[TKOJICKA 2023/24

6. PA3PE]]

[TPOBHO AP’ KABHO TAKMUYEBE
04. 05. 2024.

1.  Csexa TpaBa caapxu 75% Biare u 25% cyse marepuje. CyBa TpaBa (ceHo) caapxu 75% cyBe
Marepuje u 25% Bnare. Konmko Tpeba HakoCUTH CBEXKe TpaBe Aa Ou ce 7Jo0uia jeHa TOHa
ceHa?

2.  Ha crpanumm BC kBagpatra ABCD nara je tauka E TtakBa ga je ZCDE = 20°. V yryTrpammoj
obmactu kBaapara ABCD nata je Tauka M, TakBa na je Tpoyrao DEM mnpaBoyrim u
BM = EM. Oapenu yrao ABM.

3. VYV jemnakoxpakoM tparne3y ABCD yriosu Ha Behoj ocHoBHIM cy 60°, a mujaroHaie Tpamnesa
Cy HOpMaJTHE Ha Kpanuma Tparesa. JJokaku Jja ce OKO JIaTOT Tpare3a MOXKe OIHCaTH
KPY)KHHIIA ¥ H3pavyyHa] H-CH MOJIyIIPEYHUK, aKo je oOuM Tpamne3a 50 cm.

4. Oppenuty cBe MpUpPOJHE OpojeBe x U ¥, TakBe na je 3x + 5y = 75. Konuko pemema nma nata
jemHaurHa y CKymny 1enux opojena?

5. Har je ckyn P kxoju cagpxu 2024 pasnuuuta npocrta 6poja. Jokaxu na y ckyny P moctoju
6ap 505 mpoctux OpojeBa KOju Ce 3aBpIliaBajy UCTOM IIUPPOM.

Caaku 3amarak ce 6oyje ca o 20 6o10Ba.
W3zpana 3anatka tpaje 180 munyra.

Pememe cBakor 3aaTka Tpeba KpaTko M JaCHO 0OPa3oKUTH.



HIKOJIA 3A MJTIAJIE MATEMATHUYAPE
»ANIODPAHT* — BAJbEBO
[TKOJICKA 2023/24

7. PA3PE]]

[TPOBHO AP’ KABHO TAKMUYEBE
04. 05. 2024.

1. a) Tauke A1, A2, ... Ag, Ag Cy TeMeHa TTpaBUJIHOT AeBeToyriia. Onpenn yriioBe Tpoyria
A1A3A7.
0) [lokaxwu aa mocroje Be AMjaroHaje TOT MHOTOYTJIa KOje C€ CEKY IO YIIIOM MamkUM O]1
7°?

2. bpoj xoju ce jemHako yuTa C JeBa Ha JECHO, Kao U C JIeCHA Ha JICBO Ha3WBa ce maymHapoM. Ha
npumep 112 =121, na je 121 mamuagpom. JIoKaXH J1a MOCTOjH 6ECKOHAYHO MHOTO
MaJIUHIPOMA KOjU Cy MOTIYHH KBaJpaTH.

3.  Komnmko uma Tporudpenux 6pojeBa uuju npou3Bo nudapa je nesbus ca 70?7
4. Oppenu cBe nBourdpene OpojeBe Koju Cy ABa IyTa Behu 01 Mpou3Boa CBOjux Iudapa.

5. Urpau A (npBu) u urpaud B (mpyru) HAaMU3MEHUYHO MHIIY pa3InuuTe NUdpe y 1mojba Tadauie
KOja caJip>KH JIeBeT NoJba (y MpBO MoJke Tabnuile ce He Moxe ynucatu uudpa 0). Ako je
noOujeHu neserodpenu 0poj 1epuB ca 6, ToOEAHUK je Urpad A, a ako HHje JeJbUB ca 6
nobenHuk je urpad B. Ko uma nobennuuky crparerujy, urpad A (koju uma 5 rmoresa) Uiu
urpad B (koju uma 4 motesa), ako ce 1moJba Taldiuile MOTY MOMYHaBaTU OUIIO KOJUM perom?

Caaku 3amarak ce 6oyje ca o 20 6o10Ba.
W3zpana 3anatka tpaje 180 munyra.

Pememe cBakor 3aaTka Tpeba KpaTko M jJaCHO 0Opa3IOKHUTH.



HIKOJIA 3A MJTIAJIE MATEMATHUYAPE
»AAODPAHT* — BAJbEBO
[TKOJICKA 2023/24

8. PA3PE]I

[TPOBHO AP’ KABHO TAKMUYEKBE
04. 05. 2024.

1. Tpum nmBame mmajy mopmmHy 5, 15 m 36 xekrapa. Ha cBakoj on WUX TpaBa pacTe
paBHOMepHO. [IpBy nuBany monace 12 kpaBa 3a 4 Henesse, Apyry 21 kpasa 3a 9 Henessa.
Komuko nHajpumie kpaBa moske mactu Tpehy nmuBany 18 Hemesma? (HbyrHOB 3amatak o Tpu
TUBAJIC)

2. JlaT je 6poj A = 12024 + 22024 4 32024 4 42024 | 52024 52024 Yo yky je ocTaTAK NPH JEIbEEY

Opoja A ca7.
3. Ako cya, b u ¢ nyxune crpanuma tpoyria ABC oHa BaKu HEjeTHAKOCT:
b C
1<% 4 + < 3. Jlokaxmu.

b+c a+c b+a

4. Y npaBoyriu tpoyrao ABC, ca npaBum yriiom ko temeHa C yrucaH je mpaBOyraOHHUK
CDEF, tako na tauka D npunana katetu AC, tauka E npunaga xunoreny3u AB u tauka F
npumnazaa karetu BC, npu yemy je AD = 6 u BF = 8.

a) Kommuka je moBpmuna npaBoyraonuka CDEF?
6) Kommuka je HajMamwa Moryha nospuinza Tpoyria ABC?

5. Ogpenu cBe 1iesie 6pojeBe X M Y TakBe jaaje x° +xy +)? = x4)2,

Caaku 3amarak ce 6oyje ca o 20 6o10Ba.
W3zpana 3anatka tpaje 180 munyra.

Pememe cBakor 3aaTka Tpeba KpaTko M jacHO 00pa3yIoKUTH.



PEIHIEHBA

3. PA3PE]]

1.  Koumko HajMame, a KOJIMKO HaJBUINIE Y3aCTOITHUX MPUPOJTHUX OpojeBa Tpeba cabpaTu aa Ou
nobujenu 36up 6uo 105?

Hajmame nBa 52 + 53 = 105.
Hajsume 14, jepje 1 +2+ ...+ 13+ 14=7 - 15 =105.

2. Opnpenu 6ap nBa pemema pedyca JIBA + TPU =IIET, y kome jenHakuM CIOBHUMa
0/Ir0Bapajy jeHake mudpe u pa3InuuTAM CJIOBHMA OJIFOBapajy pa3IuduTe mudpe.

Jenno ox moryhux pemema je: 632 + 154 = 786.
Hpyro on moryhux pemema je: 574 + 321 = 895.

3. Konuko myxwu, KBagpara U MpaBOyraoHUKa CaJap>Ku LPBEHHU KPCT?

XOpU30HTATHUX TyKU uMa 1 + 6 + 6 + 1 = 14 u BepTukanaux 14, mro je 28.
KBanpara uma ykymHo 5.
[IpaBoyraonuka uma 3 (Xxopu3zoHTanHA) + 3 (BEpTUKAIHA), IITO je YKYITHO 6.

4.  Konuku je 00MM IpBEHOT KpcTa (CIIMKa JIEBO), aKO jeIHA YK Y KBaIpaTHO] MPEXKH UMa
Ty)KUHY 7 mm?

VY o6umy uma 12 jeqMHUYHMX JTy’KH, 11a je 0OMM LpBeHOor KpcTa 12 - 7 = 84 mm.

2
4
3
1
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5. JlomyHH cyaoKy (CIUKa AECHO).

JlomymeHu CyIoKy je aT Ha CIUIU JAECHO.

JlonymeHn OpojeBH Cy 03HAYE€HU IIPBEHOM 00joM.



4. PA3PE]]

1.  Ha xosnuko HaunHa ce Opoj 105 Moke HamucaTH Kao 30Mp HEKOJIMKO Y3aCTOIHHUX MPUPOJIHUX
OpojeBa?

Kako je 105=3 -5 -7, 6poj 105 ce Moke MmpeCcTaBUTH Ha celaM HavuWHa Kao 30up 2, 3, 5, 6, 7, 10
u 14 y3acTOmHUX NPUPOIHUX OpojeBa:

o 52 + 53 = 105;

o 34 + 35 + 36 = 105;

o 19+ 20+ 21+ 22+ 23=105;

o 15+16+17 + 18 + 19 + 20 = 105;

. 12+13+14+15+16 + 17 + 18 = 105;

o 6+7+8+9+10+11+12+ 13+ 14+ 15=105;

. 1+2+..+13+14=105.

2. Jlaro je cabupame ABA + BAB = 888 y koMe jeqHaKUM CIIOBUMA OJrOBapajy jeaHake mudpe
Y Pa3IUIUTHM CJIIOBHMa OJroBapajy pazimuuute nudpe. Oapenu cBa moryha pemiema.

JacHo je na je A + B =28, jep ako 6u A + B 6uso Behe ox 10, jennakocT He 6 Ouina moryha.
Tana npemnoxxkeHo cabupame uma 6 peniema, jep A moxe outu 1, 2, 3,5, 6 u 7 (A = 4 Huje
perieme, jep 6u Taga u B 6uio 4, a To Huje Moryhe 300r ycioBa 3amaTka):

171 + 717 = 262 + 626 = 353 + 535 =535 + 353 = 626 + 262 = 717 + 171 = 888.

3. Komuko TpoyriioBa, KBaJpara ¥ paBOyraoHUKa Caap KK JKyTa GUrypa Ha HapeaHO]j CIHIIH
(;1eBo)?

TpoyrinoBa uma 6, kBazpara je 6 + 2 = 8, a npaBoyraonuka uma 6 + 3 + 1 = 10.

4.  Konuka je moBpiinHa xyTte GUTrype Ha HapeIHOj CIUIM (CIUKA JIEBO), aKO jeHA AYXK Y
KBaJIPATHO] MPEXKU UMa Ay>KUHY 7 mMm?

Hara durypa cagpxu 9 jenuHUYHUX KBaapata (civka aecHo). [loBpiirHa cBakor KBajaparta je
7 - 7 =49 mm?. Iospmuna durype je 9 - 49 = 441 mm?,




5. JlomyHH CyqOKYy Ha HapeIHO] CIULIH.

JlomyHa je o3Ha4YeHa PBEHUM OpOjeBUMA.

113|614 |5]|2
214151613
615|311 ]|2|4
4111213615
5161412131
312115146
5. PA3PE/]
1.  Ha kommko HaunHa ce 6poj 105 Morxe HamucaTu Kao 30Up HEKOJMKO y3aCTOITHUX MPUPOTHUX

OpojeBa?

Kaxko je 105=3 -5 -7, 6poj 105 ce Moxke mpecTaBUTH Ha celaM HauuHa kKao 30up 2, 3, 5, 6, 7, 10
u 14 y3acTOnmHUX IPUPOAHUX OpojeBa:

. 52 + 53 = 105;

. 34 + 35 + 36 = 105;

. 19 +20 + 21 + 22 + 23 = 105;

. 15+16+17 + 18 + 19 + 20 = 105;

. 12+13+14+15+ 16 + 17 + 18 = 105;

. 6+7+8+9+10+11+12+ 13+ 14+ 15=105;

. 1+2+...+13+14=105.

2. YruoBu o ¥ 3 Cy CYIULIEMEHTHH YIJIOBH, a IIECTHHA YIia o U Be TpehuHe yria B cy
KOMIUIEMEHTHH yrioBu. M3pauyHaj yriose o u f3.

Kako je o + =180° 1o je f=180° — a. Tana je % + % (180" — ) =90°.

Cnenu na je g+1200_2_a: 90°, maje 120" - 90° _2a g2 e =2_2
6 3 3 6 2

Kaxo je % =30°, 1o je 0.=60°u B =120°.

3. Opnpenu cBe mpocte OpojeBe x u y, Takse 1a je 3x + 5y = 100.
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Kako cy 6pojeBu Sy u 100 nespuBu ca 5, To u 6poj 3x Mopa O6utu aesbuB ca 5, a To je moryhe camo
ako je x = 5. Tama je 15 + 5y =100, ma je Sy = 85 u y = 17. Jequno pemieme jeTHAYHHE j&
x=5y=17.

4.  Kowmmjyrep uma neny 50 000 quHapa. 30or yckinahuBama ca 1ieHaMa OCTaIMX IMPOU3BOJIA, TIPe
Mecer jaHa je mockyreo 3a 20%. [lanac je Tprosar cMamuo mneny 3a 20%. Konuko caga
KOIITa KOMITjyTep?

Kana je mena kommjyrepa yBehana 3a 20%, no6ujena je mena 50 000 - 1,2 = 60 000.
Kana je mena kommjyrepa ymamena 3a 20%, noowia ce mena 60 000 - 0,8 = 48.000.

5. JlomyHH CyIOKY Ha HapeIHO] CIULHU

5131416781912
6| 712]11]|9 31418
119183 |4]2]|5]|6

815191761423
4121685137191
7111319124 |8|5]|6
916|153 7|12|8]4
218171411196 ]3]|5
3145121861719

JlomysscHn 6pojeBH Cy O3HAUCHH LIPBEHOM GOjOM.
6. PA3PE]]

1.  Csexa TpaBa cajapxu 75% Bnare u 25% cyse marepuje. CyBa TpaBa (ceHo) caapxu 75% cyse
Mmatepuje u 25% Bnare. Konuko Tpeba HAKOCUTH CBEKe TpaBe Jla Ou ce JoOuia jeJJHa TOHa
ceHa?

V jenHoj Tonu cena uma 750 kusorpama cyBe MaTepuje, ITo je 25% Wi jeHa YeTBPTHHA CBEXKe

TpaBe. Jlakie cBexa TpaBa uma Macy o 4 - 750 = 3 000 kunorpama, miu 3 ToHe.
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2. Ha crpanunu BC kBagpata ABCD nara je Tauka E takBa na je ZCDE = 20°. ¥V ynyrpamnmsoj
obmactu kBaapara ABCD nata je Tauka M, TakBa aa je Tpoyrao DEM npaBoyriu u
BM = EM. Onpenu yrao ABM.

Hexka je ZABM = a.

N3 ycnosa 3amatka je Z/DEC =90 — 20 = 70°.

W3 ycnosa 3agatka cienu na je tpoyrao BME jennakokpak, na je ZMBE = ZMEB = 90° — a..
Tana je ZMED 180° — 70° — (90° — a) = 20° + a.

Cnemu nma je ZMDE = 180° —90° — (20° + o) = 70° — o, a ZMDC = 90° — .
Kako je BD aujaronana kBazapara 1o je ZDBC = ZBDC = 45°.

Hob6wuja ce na je ZMDB = ZMDC — Z/BDE =90° — a0 — 45° = 45° — a..

Cmnaso jeu Z/MBD =90° — a — 45 =45° — o = ZMDB.

3Hauu aa je Tpoyrao MDB jennakokpak, na je MB = MD = ME.

Tana je ZMDE = ZMED = 45°, na je ZMEB =90° — o = 180 — 70° — 45° = 65°.
Cnemn na je o = 90° — 65° = 25°.

D C
20°
D C
E
M
A 30° 60° 8
a X 0 X

A B

3. VY jennakokpakom tpane3sy ABCD yrinosu Ha Behoj ocHoBuIM cy 60°, a nujaronasne Tpamnesa

Cy HOpMajJHE Ha Kpaluma Tpame3a. Jlokaku Ja ce OKO JaTror Tpame3a MOXe OIUcaTh
KPYKHMIIA U U3padyHa] HEH MOJIYIIPEUHHK, aKo je o0um Tpamnesa 50 cm.

Hexka cy kpamu tpane3a BC = AD =x.

Tpoyrao ABC je npaBoyriu, jep je aujaronana AC HopmanHa Ha kpaky BC, a ZABC = 60°.
Kako je Tana Hacnipam kpaka BC = x, yrao ox 30°, o je xunorepnysa AB =2 - BC = 2x.
Axo je O cpenumte ocHoBuile AB, onna je AO = BO =CO =x.

Ha uctu HaumH ce nokasyje u 1a je AO = BO = DO =x = CO.

Tana xkpyxHuiu ymje je uenrtap y tauku O npunanajy tauke A, B, Cu D.

Kako je Tpoyrao CDO jennakoctpanuyan 1o je u CD = x.

Tana je oOum Tpanesza 2x +x +x + x = 5x =50 cm, ma je x = 10 cm.
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4.  OpnpemuTH CBE pHpOHE OpojeBe x U y, TakBe na je 3x + 5y = 75. Konunko peirema nma aara
jemHaurHa y CKyIy 1enux opojeBa?

W3 ycmosa 3amatka je 3x + 5y = 75. Kako cy 6pojeBu Sy u 75 nespuBu ca 3 TO U 3x Mopa OUTH
JICJBHUBO ca 5, Ta je x = Sa.

Cnuuno cy ¥ 3x u 75 nesbuBH ca 3, ma Mopa OUTH U Sy IeJbUBO ca 3, 1mTo 3Ha4H 1a je y = 3D.
Cnemu naje 15a+ 15b=75umma+b =5,

Moryhu mapoBu peliemna y CKyImy npupoaHux opojeBacy: a=1,b=4;a=2,b=3;a=3,b =2
a =4,b=1. Onrosapajyhe Bpearoctu 3a x u y ¢y: x =5, y=12;x =10,y =9; x = 15, y = 6;
x=20,y=3.

Kakojea+b =510 jeb=5-a Tamaje x =5a u y=3b = 3(5 - a), mro 3Hauu na y ckymy
1enux OpojeBa peliemha UMa KOJIMKO U OpojeBa a, To 3Hauu 0ECKOHAYHO MHOTO.

5. Har je ckyn P koju caapxu 2024 paznuuura npocra 6poja. Jlokaxu ga y ckyny P moctoju
6ap 505 mpoctux OpojeBa KOju ce 3aBpIIaBajy UCTOM IH(PPOM.

Csu mipoctu OpojeBHu ce 3aBpmiaBajy nudpama 1, 2, 3, 5, 7, 9 u HuKaga He 3aBpinaBajy nudpama 0,
4, 6, u 8 (Jep cy Taga 00aBe3HO JICJHUBH Ca 2, TAKJIE CIOXKEHH).

AKo cBe mpocTe OpojeBe mpemMa MocIeIkh0] Iudpu moaeaTuMo y 6 Ki1aca, OHJa ce y Kiacu 2 U 5
HaJa3| camo 110 jeman 6poj (2, 0HOCHO 5).

[Tpeoctammx 2022 mpocta 6poja ce Hanaze y 4 Kiace.

Kaxo je 2022 =4 - 505 + 2, To Ha ocHOBY /[upuxiieoBor npuHnuma mocroju 6ap 505 + 1 =506
OpojeBa Koju ce 3aBpIiaBajy ucroM nudpom. Tume je m1oka3zaHo U CTPOXKHje TBpheme 01 OHOT Kora
je Tpebaio mokasarH.

7. PA3PE]]
1.  a) Tauke A1, Az, ... As, Ag cy TeMEHa IPaBUIHOT AeBeToyria. Oapenn yriioBe Tpoyria
A1A3A7.
6) Jlokaxku 1a mocrtoje IBe ArjaroHaie Tor MHOTOYTJIa KOje Ce CEKY MO YIIIOM MambiM O]
7°?

a) lleHTpanHM yrao Koju oAronapa jeZiHOj cTpaHuLu aAeBetoyriaa je 360 : 9 =40°. Tana cy
ueHtpannu yriaosu £ZA10As = 80°, LA30A7 = 160° u ZA70A:1 = 120°, na cy oarosapajyhu
nepudepujcku yrinoBu LA1A7As = 40°, LAszA1A7 = 80° u LA1A3A7 = 60°.

6) /Jleeroyraouma 9 - 6 : 2 =27 nujaronana. Ako Tux 27 aujaroHasna rnapaieiiHo TOMEPUMO Y
JjeaHy Tauky (Ha mpUMep y LIeHTap OINMcaHe KPY)KHHULIE OKO JIEBETOYIJIA) OHJa ce 100ujy 54 yria.
Axo Ou cBM TH yrioBu 6unu Behu niu jeaHaku 7° BUX0B 30up 61 6uo Behu ox 360°, mto je
Hemoryhe. Jlakie 6ap jenan yrao je Mamu of 7°.

Jlokas nia cy JiBe nujaroHase napajiense (3axkianajy yrao on 0°) je rakohe perymnapas.
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2. Bbpoj xoju ce jeaHaKo 4MTa C JeBa Ha JECHO, Kao U ¢ JeCHA Ha JIEBO Ha3MBa ce maauHapom. Ha
npumep 112 =121, nma je 121 namuaapom. JIokaxH [a IOCTOji GECKOHAYHO MHOTO
HaJMHPOMA KOJU CY MOTIYHHU KBaJPaTH.

ITocmarpamo 6poj a = 100 ...001 y kome uMa TayHO K HyJIa U JIBE jeTUHHIIC.

Taj 6poj a ce Moxe HamucaTh kao a = 10<*1 + 1,

Tana je a® = (10<*! + 1) = 10%*2 + 2 . 10"! + 1 = 100...00200...001.

Ho6ujenu Opoj nma 2k + 3 mudapa u npeacTasiba MaTMHIPOM, jep nocie 1 uae K Hyna, rna jegHa
JIBOjKa, ITa OTIET K HyJIa U Ha KPajy joII jeHa jeAMHHUIIA.

3aHMMIBHMBO je a cy 1 Opoj a ¥ 6poj a’ MaTuHAPOMH.
A OpojeBa obnuka 121, 10201, 1002001, 100020001 ... umMa GeCKOHAYHO MHOTO.

3. Konuko uma tporudpenux 6pojea unju npousBoa nudapa je nepus ca 70?

[IpBo pememe: Kako je 70 =2 - 5 - 7 To Tpaxkenu tpouudpen 6poj Mopa umaTu mpousBo mudapa 0
WU MOpa caapkatu o0aBe3Ho nudpe S5 u 7 u HeKy napHy udpy.

Tpormudpennx O6pojeBa koju caapxke 0 uma 900 —9 -9 -9 =900 — 729 = 171.

Tpormudpennx OpojeBa koju umajy udpe 5, 7 v nmapHa mudpa (koja Huje Hyna) uma 1 -1-4 -6 =
24, jep ce mudpe S, 7 u Il (mapHa mudpa) Mory pacnopenuTu Ha 6 HaUUHA.

YkynHo TakBux OpojeBa uma 171 + 24 = 195.

Hpyro pememe: CBu TpakeHu OpojeBu cy obmuka 5711 (mapra mudpa auje 0), X00, XVYO0.

[TpBux O6pojeBa uma 6 - 4 =24, jep S7I1 ce moxe nocmarparu kao 5711, 517, 7511, 7115, 1157, I175.
Hpyrux 6pojeBa uma 9, jep npsa mudpa He Moxke outn 0.

Tpehux OpojeBauma 9 - 9 - 2 = 162, jep ux MoxkemMo nmocMmarpatu camo y oomuriuma XY0 u X0V.
Cabupamem nobujamo ykymHo 24 + 9 + 162 = 195.

4. Oppenu cBe nBourdpene OpojeBe Koju Cy JBa myra Behu o1 Mpou3Bo/ia CBOjuX Iudapa.
Ako je TpakeHu aporudpeHu 6poj 10x + y, orma je 10x +y =2 - xy.

[IpBo pememe: Kako je necHa cTpana jeAHaKocTH 2x)y mapaH Opoj, TO je ¥ JieBa CTpaHa jeTHaKOCTH
napas 0poj, na je nudpa y napaa u paznuuuta of 0.

PasnukoBameM ciydajeBa 3a y nodbujajy ce jeqnakoctu: 10x + 2 = 4x, 10x + 4 = 8x, 10x + 6 = 12x,
10x + 8 = 16x. IlpBa, qpyra u yeTBpTa jeAHAKOCT HUCY Moryhe, jep Taja X He Ou 6una nudpa.
JenuHo pememe ce no6uja u3 Tpehe jeanakoctu, jep je 2x =6 ux = 3.

Tpaxenu 6pojje 36 =2-3 - 6.

Hpyro pememe: Kako x He Moxke OUTH HyIa, Kaja ce jeaHakocT 10x + y = 2xy noxenu ca 2x,

noOuja ce jeqHaKoCT S + 21 =y . To 3nauu na je y 6poj Behu o 5 1 Koju je nesbuB ca 2.

X

. . 6
Haxne y =6 unn y = 8. Ako je y = 6, oHza je 2—:lymn 2x= 6ux=3.
X

. .8 .
Axo je y =8, oHJa je P 3 u HeMa [eNoOpOjJHUX pelIeHkha.
X
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5. HUrpau A (npBu) u urpad B (Ipyru) Hau3aMeHHYHO MUIIY Pa3InduTe MUQpe y mossa Tadbaule
KOja caJip>Ke JIEBeT 1oJba (Y IPBO M0Jbe TabuuIile ce He Moxke yrnucatu udpa 0). Ako je
noOujeHu neBerordpeHn Opoj 1ebuB ca 6, TOOSAHUK je Urpad A, a ako HUje JeJbUB ca 6
nobennuk je urpad B. Ko nma noGeHnuKy crparerujy, urpad A (Koju uMa 5 noresa) uiu
urpad B (koju uma 4 moresa), ako ce 1moJba Ta0JIHUIIe MOTY MOMyHkaBaTH OMIIO KOJUM peom?

[ToGexnnuky crparerujy uma urpad B. 3amro u kako?

Jla 6u neBerorudpern O6poj Ono aesbuB ca 6, 0H MOpa OUTH JIeJbUB ca 2 u 3.

[use urpava B je na mobujenu aeetouudpenu Opoj HUje AeJbuB ca 3.

Taj b he peann3oBaTH, ako y CBoja 4 ToTe3a UCHUIIEe OpOjeBe KOjU Cy JACJHHBH ca 3, a TO Cy
0,3,6um9.

Kako je 30up cBux OpojeBa 1 + 2 + ... + 9 + 0 = 45, a npeocranux 6 6pojeBa cy 1, 2,4, 5, 7 wim 8,
oHza he jeman ox Tux OpojeBa, Kao AECETH CUTYPHO M30CTaTH, Ta je he modujenu 30up eBeT
nudapa 6utu: 44 (ako He Oyne Hanucana nudpa 1), 43 (ako He Oyzae HanucaHa udpa 2), 41 (ako
He Oyne HanucaHa nudpa 4), 40 (ako He Oyne Hanucana udpa 5), 38 (ako He Oyze HamucaHa
nudpa 7) u 37 (ako He Oyne HanmucaHa nudpa ).

Hanomena: Ako urpau A Hanuiie Heky o1 iudapa 0, 3, 6 unu 9 urpau B he Tum npe noGeautu, jep
MY IIpeocTaje a y CBOJUM MOTe3rMa HamuIIe camo udpe (M3 Tor cKyma) Koje Beh HUCY HamucaHe.

8. PA3PE/I

1. Tpu nuBage ummajy moBpmmHy 5, 15 m 36 xekrapa. Ha cBakoj on muX TpaBa pacre
paBHOoMepHO. [IpBy nuBany nomace 12 kpaBa 3a 4 Henesbe, Apyry 21 kpaBa 3a 9 Henespa.
Konuko nHajpumie kpaBa moxe mactu Tpehy nuBany 18 nenersa? (BbyTHOB 3amatak o Tpu
JIUBAJIC)

Heka je a kosmumHa TpaBe Koja ce Hajlasu Ha | XxekTapy jmBaje, b KoJMYnHa TpaBe Koja mopacrte Ha
1 xekTapy JIMBaje 3a je/iHy Hele/by M ¢ KOJMYMHA TPaBe KOjy je[iHa KpaBa morace 3a 1 Hemespy. U3
yciaoBa 3amatka je: Sa+5- 4b=4-.12c u 15a+9-15b=21-9c

Axo ce mpBa jeqHaYMHa IOMHOXH ca 3 1o6uje ce aa je 15a + 60b = 144c.
Kako je u 15a + 135b = 189c, T0 ce oguzumameM jenHakoctu aobuja 75b =45c, ma je 5b = 3c.
Tana je 5a + 12¢c = 48c wnu 5a = 36¢ u konauno 10a = 72c.

Kako je 36a + 18 - 36b =k - 18c (k je Opoj Henespa KOje KpaBe MOT'y macTu Ha Tpehoj nuBaaun), To je
2a+ 36b = kc wm 10a + 180b = Skc.
Cnemu na je 72c + 108c = Skc, 1j. 180c = 5kc, na je k = 180 : 5 = 36 Henesba.

2. Jlar je 6poj A = 12024 4 22024 4 32024 4 42024 4 52024 4 62024 Ko nuku je OcTaTaK MPH JEIbEHY

Opoja A ca 7.

Kakoje 1=1(mod7),22=8=1(mod 7),3*=27=-1 (mod 7), 43=64=1 (mod 7),
53=125=-1(mod 7), 6 =—1 (mod 7).
Bpoj 2024 = 2022 +2 =3 - 674 + 2.
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Ta):[a je 12024 + 22024 + 32024 + 42024 + 52024 + 62024 =

12024 + (23)674 4+ (33)674 .0+ (43)674 .16 + (53)674 .25 + 62024 =
1+ 1674 -4+ (_1)674 .2+ 1674 .2+ (_1)674 4+ (_1)2024 =
1+4+2+2+4+1=14=0(mod 7).

To 3Hauu na je 6poj A neJbHB JIeJbUB ca 7.

3. Ako cya, b u ¢ nyxune crpanumna tpoyria ABC oHia BaKH HEjeJHAKOCT:
a b C

1< + +
b+c a+c b+a

< 3. Jlokaxmu.

a b b c c
>

JacHo je na je > , , > :
b+c a+b+c a+c a+b+c a+b a+b+c

b C a b c
+ > +

Tana je + + =1.
b+c a+c b+a a+b+c a+b+c a+b+c
) . a b c
W3 HejenHakocTH Tpoyria je <1 <1 <1
b+c a+c b+a
. . . a b c
CabupameM MPETXOTHUX HEJeTHAKOCTH 100Hja ce /1a je + + <3.

b+c a+c b+a

4. Y npaBoyrnu tpoyrao ABC, ca nmpaBum yriom ko temeHa C ymmucaH je mpaBOyraoHHUK
CDEF, tako ga tauka D npunaaa karetn AC, tauka E npunana xunoreny3u AB u tauka F
npunazna katetu BC, nmpu uemy je AD = 6 u BF = 8.

a) Kousmka je mopmrna npaBoyraonuka CDEF?

0) Komuka je HajMmama moryha mospiuHa Tpoyria ABC?

A

6

C F 8 B

Hexa cy crpanune npaBoyraonnka CDEF: x = DE u y = EF.

ITpaBoyrnu Tpoyriosu ADE u BEF cy cnuunu, jep nMajy cBe yrioBe jeJiHaKe.
W3 cnmuynoctn je x 1 6 =8 1y, majexy =6 - 8 = 48.

[Tosprmna npaBoyraonuka CDEF je 48.
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[MoBpuuna Tpoyria ABCjeP=(8+x)(6+y):2=(48+6x+8y+xy):2=

(48 + 6x + 8y +48) = 48 + 3x + 4y.

Tana je P = 48+3x+4-4—8:48+3(x+%j.
X x

Ha ocHOBY HejeJTHAKOCTH apUTMETHUYKE U TEOMETPHUJCKE CPEIIUHE je

(x+%j221[x-% =2-8=16.
X X

Kako je P >48 +3 - 16 = 96, najmama noBpmmHa je 96 u mo6uja ce kaaa je x = 8, a tana je y = 6,
Tj. cTpanule Tpoyrnacy BC=16u AC=12.

5. Oxpenu cBe 1ene OpojeBe X M y TakBe Aa je x° +xy +)? = x%)~,

Axo je x =0, orza je > = 0, ma je (0, 0) jeqHO pememe.
1 1
—t=

Xy x

o1
Axko x 1 y Hucy 0, OHIa ce JlesberbeM ca x2)? nobuja — + =1.
Y

Axoje | x [>2 uly[>2, onmajex? >4, xy>4u)?>4, naje neBa crpaHa jeIHAKOCTH YBEK
. 3 .
Marba HITH JOAHAKa - W jeTHATHAA HEMA PEIICRa.

Jakne moryhu cy jeauHo cirydajeBu kana je x = 1 wm x = -1,
Axojex=1,onmaje 1 +y+)y°=)*> majey=—1.
Axojex=—1,0ommaje 1 —y+y’=y> majey=1.

Jenquna pemema aare jemnauune cy (0, 0), (1. — 1) u (-1, 1).

[TocToje u npyru HaYMHU Ja ce JAohe 10 pelema.
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